مكتب الشمس ١‏ الرياضيات للصف الرابع الادبي 


الذوال الحقيقية دده1فءدب؟ ادءع 





مفهوم الدالة / تعريف 
هي علاقيّ من مجموعن (8) الى المجموع (8) . بحيثان كل عنصرمن المجموعت (4) له صورة واحدة 


فقطفي المجموعّ (5) , اي انه كل زوج يظهرلنا مرة واحدة. اي ان كل عنصر في المجال له صورة واحدة 
فقط في المجال المقايل . 










ظ لمت 3 
صورتان في المجال المقابل (13) 
اي ان العنصر (1) في المجال 8 يرتبط 
بالعنصرين 3,2 ١‏ المجالالمقابل 85 
التعبير الرياضى للدالة / 
اذا كونت دالت من مجموعتّ (8) الى مجموعن (8) ورمزنا لها بالرمز (1) 
فاننا نكتب ذلك بالصيغيٌّ الرمزيي الآتيئن : 
#8جمهث :] وتقرا (1) دالج من له الى 8 
حيث ء كا , يوجد 8ح 100 > لا وحيد [ أو 1ع (لا,)) ] 
حيث يعبر عن الدالن بالصيغة الرمزية الاتينّ: 8 جل لم : ] 
(31) اذاكان الزوج المرتب (لا,) ينتمي الى بيان الدالت ؟ 
(5)06 حيث (لا) هوصورة العنصر (76) تحت تاثير الدالت (6) 
)2( شعين الدالي من ثلاث مكونات . وهي . ١‏ 
(3) المججسسال/ وتمثله اللجموع: (43) وهي المجموعة التي ينتمي اليها المتغير (26) اذااكان (لا,)) 
ينتمي الى بيان الدالجّ (1) 
(دا) المجال الحقابل ٠‏ وتمثله المجموعت (13) وهي المجموعة التي ينتمي اليها المتغير (لا) اذا كان (لا,)) 
ينتمي الى بيان الدالتّ (]) 
(0)) قاعدة الدالة 1/ هي العلاقم التي تريط عناصر المجموعتّ (8) بعناصر المجموعت (88) . 
اي (10 ح لا 
(3) تعطى قاعدة الدالت باحد الطريقتين الاتيتين . 
(3) ذكرييانالدالج 8ب لق ١‏ آ وهذا يعني انها تتكتب على شكل ازواج مرتي: 
و (ه»ء < , ()» د بن: و 7 ) 1 ت (١‏ 
(ط أوبذدكرالمعادلة التي تقوم بربط المتغير (26) بالمتغير (/إ) . ياد 


لان عنصرفي المجال إخ) 
له صورة واحدة في المجال المقابل (5) 
حيث كل زوج مختلف عن الاخر 
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1 جع ' 03 : 3 - - 
١ /‏ 539 ؟ ِ 
. دا / للك 1 
ا - و ل 
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مكتب الشمس ١‏ اعداد الاستاذ / ازهر ممتاز 
الدوال الحقيقية كده1ة عدب ادع 


تسمى الدالت #8جبل فق : ل دالج حقيقيت اذا كان كل من مجالها (4) ومجالها المقابل (58) هما مجموعة 
جزئي3 غير خالية من مجموعتة الاعداد الحقنيقي3 (18) .حيث + ح المجالالمقابل 


اناد 271 عا ا المجال 





| للدالة 


أولا . اذاكانت الدالت (1)06 كثيرة الحدود فان اوسّع مجال للدالت هو ؟] 


مثال / أوجد أوسع مجال للدالم 7 + 32 2 («)] 

الحل , أوسع مجال للداليّ هو 8 (لانالدالج كثيرة الحدود) 

مثال 2/ مثال 2/ (كتاب) اذا كانت 2< -.()2:)] 

الخل , مجال [ 1ح 2 > ()1 , هع<«: يرح م0 

ولكن جك 12 حرم 8 مهما كانت ؟] © 7 
2 مجال 3 5 

كيف نتعرف على الدوال الكثيرة الحدود / 

(3)_مجال الدالتفيها ومجالها المقابل 2 18 ( أومجموعة جزئية من 15 ) 

)م( قاعدة الدالح تتكون من حد واحد اوعدة حدود 

(©) ان أس (76) فياي حد من حدود الدالت يكون عدد حقيقي 

حدود الدوال الكثيرة الحدود / 

(3) الدالة الثابتة , اذاكان ١‏ > 7/3 فان 3 > (1)3 ؛ حيث ( 3 5 عدد ثابت ) 
أمثلة , 7 200 , 3/. ع 0: ؛ 8-- 100 

(0) الدالة الخطية/ اذاكان 3720 , جا ط , و ذفن + 3 > 100 حيث ( ٠‏ , 3 “عده ثابت) 
ملاحظة,. نلاحظان فوة ا مرفوعت للقوة واحد . اي ان الدالصّ هي من الدرجي الاولى ويكون اوسع مجال 
0 لها هو 9 لانها كثيرة حدود. 
أمثلة , 77+ 2/. - 0 ١‏ 62+11 > 100 . 8-- 100 

(©) الدالة التربيعية , اذاكان 0 :7 3 , 19 ع © 5 , هل" نان 6+ عرط+ كاج > ()] 

عنيك ( © , 5 , 2 >عدد ثابت) 
أمثلة / 9- 2يبرع 00 : 22-5 + 2غا3 > («)]؟ 
ملاحظة. نلاحظان قوة “3 موعت فنقوة 2. اي ان الدالتّهي من الدرجت الثاني لانها كثيرة حدود . 
2 فيكون اوسع مجال لها هو مجموعت الاعداد الحقيقيت 1 . 


يمكن ان نقول اذا كانت (1)0 «كثيرة 
الحدود فان اوسع مجال للدالت ؟ هو ؟] 









لت متحت وا مجم ا وت اا ل 
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اله أن اس اس كد أ مذ سد كمد اس سد سأك اس كد اك كح اس اكد كد أ كذ كد سد | اس امد سأك أ اكد اك اك اس اكد كد أ كذ كد سد | 








اس سد سس اس الك أل اس اد سد أ اس .الس أل اس امد لأس اس لأس اك اس سد لأس سأك اك اس اكد كد أ سا كد كمد | اس امد عضأس سد اك اك اس اكد كد أ أذ كد سد | #7 سق 


مكتب الشمس ١‏ الرياضيات للصف الرابع الادبي 
ثانيا , اذا كانت الدالت ()1)0 كسرية ( مكونت من بسط ومقام) 
فان اوسع مجال للدالي هو 8 ما عدا الاعداد التي تجعل المقام 2 صفر 
مشال / جد أوسع مجال للدالتّ لذب 5 - 0)] 
0000 1 22-66 
خطوات الغل + نجعلامقام مساوياللصفر 0 2 6 + )70-5 
نقوم بتحليل المعادل7 بطريقت التجربت 0 2 (2-)3()0-)1) 
ايجاد القيم (96) التي تجعل المقام ‏ صفر 





ماعدا 3 >1 42 0- 3-غنز اما 
اوسع مجان لنداو 551 [142,3 /١‏ م 2< 4 2-0-< أو 
2+ 
مثال 3/ (كتاب) جد مجال الدال التي قاعدتها 2-7 > ()<)] 


خطوات الحل + نجعل المقاممساويا للصفر 0 2< 1-<7 


1 -يا 2« 2-1-0« 
ماعدا 


“ابد عجالنتانة 7 هو 1ة! 1 8 





الما اذاكانتالدالت (1)0 تحوي جذردليله زوجي 2/. ذليلالجذر 
00 2 فاناوسع مجال للدالت يستخرج كما يلي . 1 
(3) الجذر فى البسط ” اذا كانت الداليّ تحوي على جذر دليله زوجي والجذر في البسط تتحديدا , فان أوسع 
مجال للداليّ هو ان نجعل ما تحت الجذر أكبر من أو يساوي الصفر. كما في المثال : 
عمست | 
مشال/ أوجد أوسع مجال للدالين 7 - (»«)] 


الخل ‏ بماان دليل الجذرزوجي (تربيعي) وبماان الجذريقع في البسط . 


اذن نجعل المقدارالذي تتحت الجذر أكبر من أويساوي صفر 0ح 7+« 
0-7 <ح7 7+« 
7 ج352 ب 3 + ها 
7-+-خ-و« 


اي ان مجال (7-<خ , جع ير : ير دع 





مشثال 1/ (كتاب) أوجد أوسع مجالللدالة «/. 2 ()) 

الل / بماان دليل الجذرزوجي (تربيعي) وبماان الجذريقع في البسط .اذن 0 < < 
مجال (0<» و 6 ع : 5 ع تكون معرفيّ في ؟] اذا كان 0 < 7 
اي ان مجال [0<» 1 سي 1 
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17 
موقع طلاب الحراق . وعهه/ © 2 وعمونو6 - ».10-5 للاللاللا 6 
| موقع طلاب الحراق 2 وع08/) 5ع1085© في اللمن.5ع0-5 الاللاللا 0 . 


موقع طللاب العراق 


عه | 2 هوا + ٠‏ عون 
مكتب السمس 5 اعداد الاستاذ / ازهر ممتاز 
(6) الجذرني المقام ”/ اذا كانت الدالت تحوي على جذردليله زوجي والجذريقع في المقام تحديدا ؛ فان أوسع 
أوسع مجال للدالث هو ان نجعل المقدارالذي تحت الجذر ففط اكبر من الصفر. 


1 
أ أوسعء محال للدالم 2 )1 
مشال/ أوجد أوسع مجال للدالي 0 0( 


الضل 7 بماان دليل الجذر زوجي (تربيعي) 
وبما ان الجذريقع في المقام . اذن 0 < 6 + 36 





م <عر 4 اكة ى وبايره 
> لعي 
ايان مجال الزلر » كا , 8 ع »2 : “«-] 
رابعا + اذاكانتالدالت (100 تحتوي عَلك جذردليل#فردي 
فان اوسع مجال للدالى يستخرج كما يلي : 
(2) الجدذر فى البظ , اذا كانت الذالة تحوي على جذردليله فردي والجذرفي البسط تتحديدا . فان أوسع 
مجال للدالتّ هو *] 
عيههاأ 





مثا ل / أوجد أوسع مجال للدالص 4 )7/0 > (*)آ 


الهل / بماان دليل الجذر رفردي ) 
وبما ان الجذرييقع في البسط . اذن أوسع مجال للدالة هو *] 




















(6) الجذر ف المحقام + اذا كانت الدالج تحوي على جذر دليله فردي والجذريقع في المقام تحديدا ؛ فان أوسع 
مجال للدالجّ هو 8! ما عدا الاعداد التي تجعل القيم التي تحت الجذر (تساوي صفر) فق ط لان الجذرالذي 


دليله فردي يبمكن حله سواء كانت القنيم التي تحت الجذر سالب أوموجبت فهي تنتمي الى *] 





1 
مشال/ أوجد أوسع مجال للدالي 7 > ()] 


الل ” بماان دليل الجذرفردي «مرفوع للقوة ثلاثم) 






ويماان الجذر يقع في المقام اذن نجعل ما نتحت الجذر ”” صفر 0 > 1-5 1 
5 
اع م وي كك مي 


الا5.0ع85-ه:. الالالالالا © ٠‏ 


مكتب الشمس 8 الرياضيات للصف الرابع الادبي 
السبانى للدوال الحفيفيه 


تعريف / اذاكحان 8 جب ١‏ : ] دالج . يعرف منحني الدالت لا > (1)00 على انه مجموعت النقط 
((100 , 6) في المستوي الديكارتي 

اولا / تمثيل الداله الخطيهة 

جب : 1 داليّ . بحيث 3520 ب 8ء ع,خق : © + عاق > ()0) 1 

منحني الدالت لا > (1)0 على انه مجموع: النقنط ((7)082 , )) في المستوي الديكارتي 

لتمثيل هذه الدالي ناخذ نقطتين (علئ الاقل) من مجبال الدال3 ونجد (1)0 لكل نقطة3 ونعين الازواج المرتب7 

((0؟ , 6<) ا الاستواي -- اتي ونصل وبن تاتون يسبالم : 





مثال/) مثلالدالج © جل : ] بحيث2 )2 > (1)00<بيانيا ؟ 


الل + ان التمثيل البياني لهذه الداليّ هو مستقيم 





0-2 

0 -1)222-2 دلا 2 -» 

وعلى ذلك فان الزوجان المرتبان (2,0) 1 , (1--,3)1 ينتميان الى بيان الدال2 وتعينان النقطتين 
(ه,3) ويكون المستقيم --- > هوالمستقيم المطلوب 








مثال / مثلالدالتة ]هل | : 1 بحيث 206+1 5 (100 بيانيا © 
الحل , 








«1 

1-2+1-3+(221)- (1) 4 دل 

» > -1 

1--2+1- 1 +(1-« 2) 2 (1-) 4 د نز 


نا ها (945 352 ع :225 9ك كذ :1119 كك 1زلالر لكك كك رككها للك دمع اسه فقن 5هةا :3ه1 اك :192 1ك ل لاتق تتك1 1315 1113 كا اقلا ات 9 8093 5191 2597 1799 25211 37 1559 1317 337 :1119 59 1915 1599 1 











جا 1 1 1 1 1 1 1 1 1 1 111 1 1 1[ 1[ 1[ 1 1 11 1[ 1 11111111ي1111ي11111كك1ككك1ك11111111111111ذظطغ 
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عقب ال 


مغفال /) مثلالدالجة 5] جل © : 1] بحيث 2 5 (1)00 بيانيا © 


الحل , 
2 - حا 2ع رهم | (3,ة-) زارة-) 





1 اعداد الاستاذ / ازهر ممتاز 





2-2-)21 | معي 
1-2-)1 2ن ١‏ دي 


2 -(0) 1 در 0 
1-2 -<لا 1 - 
2 -2) ؟ دل 2 








مثال 1/4 (كتاب) ارسم متخن الدالج: 3206-6 > (1)00 احيث © ع 7 
الل + نجد الازواج المرتبين 


-3 2 1 )2,0( 


112-34-8 





)4,-3( ١, شرب‎ 

2- 2 6- 6- 3 6-(2-«3) - (2 -) 4 دن 
231و 

 )3 2<-1(-6 - -3 -6 > -9‏ (1-)1 - لإ 





/7 
2220 ه ل / 
0-6-6 6-(3»0) -4)0(2 2ن ف | هت 
1-1 
62-3- 3غ 6-(3»1) -(4)1 2ن 
8-2 


و-6-6- 6 كرس ع (2) ؟ - نل 


ا 0/1 1110| 


موقع طلاب العراق 085 © 2 5عه10© 3 الامم.5عه-ه:./لاللالنا © " 
| موقع طلاب الحراق 2 وع29/08) 5ع08© في الامن.و5ع5-هز./لالالاالا 2ه ٠»‏ 


مكتب الشمس ١‏ الرياضيات للصف الرابع الادبي 
مثال 5/ (كقاب) مثلالدالت ©8] جب | : ؟ بحيث 1-216 5 (1)00 بيانيا © 
الضل 7 ان التمثيل البياني لهذهالداليّ هو مستقيم 





1-0-1 2 (20) <-1 2 (0) + ع بر 20 ير 
د 0 َه 
1--1-2-(21)-1(21) 4 دير 2-1 
3--12)222(21-4 - (2) 4 - ل 22 
وعلى ذلك فالزوجان المرتبان أ (1--,1) ٠ب‏ (3--,2) ينتميان الى بيان الدالّ وتعينان النقطتينأ . ب 
ويكون المستقيم | ب هو المستقيم المطلوب 
ثانيا / التمثيل البيانى للدالة التربيعية 
لتمثيل مثل هذه الدوال ناخذ خمس قيم على الاقل ل (06) من مجال الدال5 ونجد (1)07 لكل منها لاستخدام 
قاعدة التعريف التاليي 
8ج ط : 1 دالي : بحيث [0 عدج ب كات لارهج عه اال > (1)0 وهي تمثل منحتيا 





5 
ا 5 اقل 0ه 1 اق 5ك اها تك اك ا 2ه اك اك اعم اد مك 1ك 299 لقا 19191 ا 











مشال 6/ (كتاب) مثلالدالتة © جه 8 : 1 بحيث 72 > (<)1 بيانيا 





موقع طلاب الحراق 60 وعهو 1ه © 5.01ع8 -1. الالال © 








مكتب السمى " اعداد الاستاذ / ازهر ممتاز 


1 ع (ه)ء(ة) ع 4 -(1-)+ در 1 


2 
1 


0 > 0(2)07) 1 درا 0 


2 
1 


2 
إلى 


1 > (1(<)1) - “(1) - (1) ؟ د ل 1 














4 -(2(*2)2)- (222)2)؟ ديا | 2-» 
مثال 7/ (كتاب) مثلالدالتة 18- ١‏ : ] ظ لا 
بحيث 3+ 5 > ()1 بيانيا 
6207 ظ 27-) 
01:4 #9رية-) 
(0,3) 





3+ (2-)<(2-)؟ لز 
7- 4+3 - 3+(22-2-) - 





3 
1 
ا 

عه 


2 
1 
ه 


2 
1 
دم 


عزيري الطالب ظ 
ان هذه الملزمة التي بين يديك هي نفس الملزمة التي يعتمدها مدرس المادة في تدريسه الخصوصي حيت 
هي خلاصة جهد الاستاذ وهي خاضعة للتنقيح والتجديد المستمر من قبل مدرس المادة 
فاطلب النسخة الاصلية من 


مكتب السشمس حصرا 


ا ا ا ا ا ا ا ا ا ا ا ا ا ا ا ا ا ا ا 1ت ا ا ا ات ل ا ا ا ا اك ا اك اك ا ل ا ا ا ا ا ا ا ا ا ل ا ا ا ا ا كت ا ا ا ا 1 ا ا ا اك ا ا ا 3 ا ا كت ا ا ا 1 ا ا ا ا ا اك ا ا ا ا ا ا ا ا 3 3 ا 3 3ك 35 1ك لك .لاك تلاك ات تلت اتات تقلت لتاقت تقلت تلت تفلت لتاقت لتكت لكك ا ا ا اا اا ااا ا 
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مكتب الشمس . الرياضيات للصف الرابع الادبي 
مثال 8/ (كقاب) مث لالدالت 18-+7-ب 8] : 7 يعحيث 02 -1 5 (1)70 بيانيا 
الحل , 





(2-)-2(21-)6 2ن 

24 )-2»-2( 2 1-4-2 -3 
«»--1 

1-1-0 - (1- :1 ) -1 ع 1(5-) -1 ع (1-) ؛ د نر 





1-0-1 (0)-0(2-1)؟ دلا 0دي 
1-0 2 (1»1) -21 1(7)-1(21) ؛ دن 1 


1-4-2-3 - (2«»2)-2(7-1)-1- (2) ؛ د لا 2 





5ن 19 9لا لقا حملا ست 3ض صو 27 :152 ال قا طن اس سا سو ع 211 91 اتا 191 لاق سد سيد ا مكو مدير رو 199 لاق ع 





مغال (افرافي) أوجد أوسع مجال للدالة .+7 - (0)) 


الخل , أوسع مجال للداليّ : نجعل مقنام الكسر * صفر 


“. أوسع مجالللدانة [0! / 8 .١‏ 





359 الاك اا نفكلا هط افق كز سح ودر 





مثال (اشراي) أوجد أوسع مجالللدالت 5 - 772 + 4< 2 ()ع 


ُ. أوسع مجال للداليّ هو 1 لانها دالج كثيرة حدود . 








ْ 49 موقع طلاب العراق 1085 6 وعههنه © لم60 .10-885 الاللالا‎ ١ 


االحد| د اح ا لسع ل اراح لس ع حت ليع سد لما ال حا سي : لاد سا ا ا ل ل ل ماود حم حا لح الس لا ل حا سل تح ساح سح حا للك سد سيا ع حا ع ا سح الا ا حا لسع لصاح سيا سح حا لسع ل اح سا عع دا لسع للا سا اح حا حي ل لا ع سد م حت لسع > لصح سا سم اح اح - لصح للا ع حا عع - سا0 


















مكتب الشمس ٠‏ اعداد الاستاذ / ازهر ممتاز 





1- أرسم منحنيات كل من الدوال الاتيي: 
600 3+<4 -(«)) 
الحل / 





---- 17 
1 328+3+(2-)<«4- -<(2-)1 - لإ 
41 > 
3-4+3-7+(1-)“*4-- (1-)] 2لا 
0 - < 
3 >-320+3+(4*)0- -(0) 1 - لا 
1-1 
1--4+3--3+(4*)1- - (1)1 - 
2 
5---8+3--3+(4*2)2- - (2) ؟ د لا 














(اب) 25-13 1000 
الحل , 





2-3-)2+1دي | 2-* 
1(2-3-)1-لإ 1د 3 
-(0) 2 <لا 0 
3-(1)1 9-2[ 1-* 
3--20) 4 2لا 2« 
موقع طلاب الحراق 0 اه 01 ».5ع 8 -ه:. الالالالالا الا ل 
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١‏ الرياضيات للصف الرابع الادبي 





2-2« 
(2-)-2(24-)غ دن 
4-0 - (2-2-)-4- 
4-1-3 - (1-»1)-4د (41-)-1(21-)؛ دبعو 41-دير 
2-1-0-4 (0)-21)0(24ناة 0-دي 

4-1-5 - (11) -4 د (4)-4 2 (4) ؟ دو 1دير 
4-4-0 - (2«»2)-4- (2)-2(24)؛ دنو 2دي 











() 212 2 («)) ع ظ 

الحل , / 
.)| | *ا > لخلا 

1 0 2 ل ظ ش 8 

1 20 07 (1-2-)] 2-] ود [ 2- .1) ب كا 3 ي1-) 

ظ (0.0)] 5-16 | 0 ؤ 

12 

)| ]| ما 





(2-)2--(2-) 1 «*ي ا 2--ي 
24-8 - - (2-»2-)2- - 
2---(2)1- > (1-»4-) 2د (4-)-1(2-1-)4 ديعو 41-د2ي»ر 
0- (2»)0-- *(2»)0 2 (0): دن ودر 
#- > (3) »2 د (1»1) »م د *(1) »2 (1) ؛ ديو ودر 
8->(2)4-- (2«2) »3_2 :(2) »2-2 (2) ؛ دو 2دي» 


ايع سي سي ين اتيت ام .ايت وي يتين اين تع يت ام .ايت ويم تي مين اين ابيع تين ابم .اين وتيت اين اين امع تن اتيم .اين بيعي اين اين اع تيز ام .اين اوتيا. يي اين اين اتمع. يت ام انويع تي تين اين اع تدز ام .اين وتيع يي اين اين تدع اتيز اع .اين وتي.يم اتتين ابين اتع. تيز ام .يي وباي اين بين امع تيت ام .اين ويم تي اين تين اع تين ام .ين وتا. يتين تين تمع تيز ايم .نيعتي تين بين تع تيز اتيم ين يي يي مين باتع يت اجيم ين يي سبي تين بين ابت تير اع اين سير ع تين 
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77 متت تت كانتت أت أت كت كاحت اعت كحت كت اكت اكت اكت اكد اح حك الح أت ات حك حت اكت اح اعت أت أ اعت حك اعت اكت حك اكت ات اح حك اكت اكت اح اكت أت أت أت أت اكت اكت اعت اكت أت ات حك اكت احكت احت اعت أت ات اتح حت حك كاحت اكت حك اكت أت اكت كاحت حت أت أت ات كاحت اكت حت حك كت أت ات حت اكت اكت اك حك كح أت أت حك ات اكت أحت اكت أت حت اكت اكت أت ات ات حت كت حك ات حك كك اكت اكت كك كت عت كك كك هت هك هن كك عد 0 


















تب السو ١‏ اعداد الاستاذ / ازهر ممتاز 


















00 2-3ج + ةهاع («)] 
| الحل , (بما ان الدالج كتيرة الحدود) 
> أوسع مجان للدالمهو 9 


(ب) للخت - 100 






72-76 



















تعلب العلامي 
الحل , نجع المقام يساوي صفر 5 أوسع مجال للدالدّهو | 4 > ع)ا, 8 ع ع : 755 ظ 
2 + *«ل. > (<)] 
مال سمي ع 00 الحل , 0 ح 2+2 


2- دا « 0-(2+*) وأا 


2 -0+ < 2-2 +6 
2ح )1 | 
. أوسع مجال للدالئ هو 3 أوسع مجال للدالة هو | 2- 6 2, ح 2 : 7 


) -8/13,-2/| 
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1 191 سس 7د نكم انار الاج 11991 كن 295 ل تنوه جع عض كما د تك يون 9 رح د يم ص دود اك انك له الائةا ال إكه ينهو بدن ا 59 1935 0ق الك لذ اق عقا امد له اسل لق اا 3123 9010 2777 991 اين اعائكط لاط ااال 9991 1ك للا 


5-2 >3+1-ضت (0-3) 


1 )1+ 
1 


> 3 


1 +3+2(2-3+2) أ 


ف 


2+2 


1 


2 


12) > 1+ 


1> 1 


2 0+ 


(0 ؟ >[ 


] ])-1+1( 


6 )-1([ 


'] 





0 








#اعجسحح- © 
3-ط) آ,( 


1 )3+2 


' 


)1+ 481( 


ا 


1 


1 


6 





2 





مومفعح 


4# 


طلا ب ال 


اق 


6© 5 





66085 





اطلب ال 


4 


1 


من 


مكب 


ء: 


7 1ك هده اكد سعد سك فكلا كك كف 3ه 159 335 155 919 لكلا القة هكد ا شط لاقلا لو 9ك لع 1277 229 2921 2229 لالة 1015 2391 2097 727 نسم ص ادر صن ا كك 3 عق عم ارك كك ومع لتك 


2 


حصرا 


ا 
3 
0 
يت 
5 
ا 
0 





فجد قيمي 


فال 9/ 


(كتاب) اذا 


نَ لا 








عه 2 طر 


دذيا نيبعال )6 وكان 


15 ل عندما 


يكون 7 - ا 


وذ 


فان / 





وب 


لل 


اذا كان 


3 


١ 


ا 56 لا واخذ 


خد 


- 
دم 





اليه 








/ 


دا 





اولا / 
فقس 4 


0 أ 0-3 
0 
وان > عدداثا 
فاننا نقول لا 


اكان 
ابنا 
ف 


لا 
موجيا 
طرديا 


5 


2 
تبعا 


ن 1406 > لا 
ل 60 


5 





- 
92 
لويد 

إلى 
5-6 

إل 
- 


1١5 


وح انه 


ل 





| 
ا 


اعداد الاستاذ / ازهر ممتاز 
المابع 
ظ 7 


لل 


مكتب السشمس 1 الرياضيات للصف الرابع الادبي 
مشال 10/ (كتقاب) لا , 76 متغيران حقيقيان مرتبطان لعلاقةما , فاناخذت 72 القيمتين 1.6 , 5 
وكانت فيمتا لا المناظرتين لقيمتى 276 هما 4.8 , 15 
فهل العلافي بين لا , 26 علاقي تغير طردي ؟ 


0 


2111 


ا ا لا ير ا ا 00 
00 10 ةر 1 : ا 20 : ا زع 0 
ل ا ار ل ل يد ا لم د ا ا ا ا 10 
5 


0 


000 عيبي 3 5 2 1 ا ل 


0 
ل ا ا 1 1 ا 





سس بب7بطاْ77ل7 كه 


مغال (اغراني ) اذاكان ()7) يتغير طرديا تبعال لا وكان 10 > ا عندما يكون ١/23‏ 


الحل , 


هنا التغير التابع هو (06) (التغيرالمستقل) هو ا 
اذن 210 ب26 . © > ر70 واذن 3 ع لا 2 دلا 





١ 
0 0-8500 _ 60 موقح طلاب الحراق 6/5 وع606‎ ١ 


اعداد الاستاذ / ازهر معثار 





تعريف + اذاكان لا , 1 متغيرين , 








2 
ص بح مجه يربو 1 
فاننا نقول لا تتغير عكسيا تبعال (06) مده 





لع ع فسجفيس 2 جر سيج مش م فسجتيج جو وسيب ب وس م فسجنيس جو وسيب ب ومس م فسجتيح ‏ جور سيور وو بم افسوفيج خخ وس وم م سينيج خ بج وسور سمس م افسيفيح ‏ ج ج سر سوم م سينيج ج ج سر ومس م افسرفيج خ ج ج سر وم م فمسيفيح خ جح وسور ا وي بم افمسيفيح ‏ جج ب 


5 00085 03 الامم.5عه-و:. /لالالالنا 


لمحت و ووكستركه 





53 ل مسدم ١17‏ الرياضيات سا0 الادبي 


| منال 12/ (كتاب) مال 13 3 تناب) 
| لا , ا متغيران حقيقيان مرتبطان بعلافي ما 
أفاذا اخذ المتغيران لا , ا القيمتين 21,15 
على الترتيب وزادت قيمت المتغير 26 
حتى اصبح 35 ونقص تبعا لذلك المسغير لا 
1 ظ إٍ 
فاصبح 8هل - " لإ ايع ب وده لامي 5ع » 
ظ لا ظ 
الحهل ‏ اذن 15- س2 35ت 26 


: 1 > آعان 
هء 5 2 1/2 و خ رع با« 6ه 
واذن 21 5 ,لا . 58 رلا 7 0 2 0 2 7 


2 ا | كد : - أي« 
إء به4ك هع ظ 0 
المطلوب هل التعير عكسي ام ولا 





مثال (اثرائي). اذا تغيرت مدرديا 0 مع أ ومتضيابة الات 2 “ا , 9 > ل , 2-3 . 
فجد.قيمت 7 عندما 4 > 2 و 30 > اد 


: 2) .2 2« لا ل 

1 ( دعا خا دعي مدع ى 7 
3 م" ٠‏ اليد 2 

0 ١ 66 
ا‎ 


- 4 + 9-2 4 د لدم 12 





3 دج دود 2 - 7 ج 36- 472 اج 
ثالثا/ التخير المشترك 
تعريف + اذاكان 2 , لا , 176 ثلاث متغيرات فان هنالك احتمالات عدة لهذه المتغيرات : 
() ()07) تتغير طرديا تبعال (ل) وعكسيا تبعاد (2) 


فتكتب هذه العلاقي » ومنها ا 16 حيث !ا ع >1 عددا ثابتا موجبا 





(ب) ‏ 76 تتغير طردياتبعال 2, ظ 
فتكتب هذه العلاقت 2لا096 26 ومنها 1/2 > 26 حيث 18 2 »! عددا ثابتا موجبا 


(جه) ‏ 7 تتغيرعكسيا تبعال 7 , لإا 
سف 7/آ 2 


...111111111111111 1 »11111 ير 


اخ 
موقع طالاب العراق 05 © و5عم0© 9 الامى.دعم-ه:./لاللالنا © ”2 
| موقع طلاب العراق 2 وع2/198) 5ع085© في الامن.وع5-هط.الاللاالا :9ه »» 


5 ف م١‏ اعداد الاستاذ / ازهر ممدار 
مثال 14/ (كتاب) 
اذا كانت لا تتغير طرديا تبعا ل ك0 وكانت 4 5 عننما 2 - 
جد قيمت # عندما 215 72 , 30 2 لا 


الحل , اذن 3 ,)ا : 9 > نا 
واذن 24 ت ,لا . 30ت ولا 


واذن 4 2 ,2 . 15> “م ,| لد بيعي م 





مثال 15/ (كتاب) 
الخل , كا > 3 , طعه ج 


ولكي نثبت ان 35 عه 2+2 3 بيجب ان نثبت ان 0 “اعدد ثابت 2+ 32 





يجب جطاب 
بين >ا > عدد ثابت ممص 
2+1 _ (1جتم) تر 2+ 2متكا _ “+ ةزطكا) 
ل تري ‏ 9 2ك طاعاطاكا 
؟ قط 2 مك 1ت _ 1ج تها) #ط 
وبفرض ان 54 : د 00 
0 3 





(و).ط ع 02+ 2ح « (م - 


طوعه “+ 3 .:. 


ما اس ص اسن سكا 7 3951 9ه 1 كم 1و اجقحة تك لكل لكك 6 





مثال 4/16 (كتاب) اذاكان لا تتغير عكسيا مشتركا مع 7, ا فاذاكان 7 > لا 
الحل , هناالتغير عكسياذن 1 - < 0/7 ٠‏ 23 2 
جرع )ا , .0 داج و 





رين ا اس اس اس اس اب اص اس اس ام اساسا اج ام اس اس امم اتا اس ا اب او ام ام ام اا اس سد د ا اس اد اس وصور 211111107 122112212171121 بت 2 
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ابوت 0 14 الرياضيات للصف الرابع الادبي 


الات 
0 


7 


0 
011 
: 
2011 


7 
ال لكر 

00 

0 


0 
0000 
311 


53 
1 
إل 
0-0 


2 

0 

0 
0 0 


ثم . 
اللي ااه 
بج 0-0 


م 
ا 
0 


2 


َ 


2 


اك 


0 
0 


2 
0 
0 
0 
0 


4 
0 
3 


- 


1 


3 
0 


ا 
2 


7 
0 
5 0 
: : 
2 0 0 
1 0 
0 7 
0 
2 


1 
0 


: 1 
0 مسلاا ا الو ىواوه 101 











ص عي ل مي م ا ص ل ل ا ا ا ا ا اا اا ا ا ا ار ا ل ام ل ال ا ل د 


15 05 011ح.5عه-ه:. الاللانا © 








مكتب الشمس :9 اعداد الاستاذ / ازهر ممتاز 








6) اذاكان لا, لا متغيرين حقيقين 


8( اذا كان لا يتغير عكسيا نبع )7 
مجموعم التعويض لكل منها ‏ ] ظ 


فاذا كان 5 5 لا وثابت التغير - 15 








وكان 1 02 لا فاثبت ان ظ فحد قم ” © 
لاا عه “لا + دير | الحل , 


ظ + ل 4“ جد 1 ظ 1 
الهل, حيث '*آاع»>! , ايا 2 لا «- ©( عه “اح ياه ' برع د امه 
١ 4 , 2 7 , 7 5-6‏ 


مثال (اشراني) 
أؤاتغيرت )ا طرديا مع لال وعكسيا مع “2 


/21) ع0 3/ا +3 


)7) اذاتغيرت لا مكسيا تب 1< 
| وكانت 24 - <ا عندما 10 - لا 
فماقيمة لا عندما 5 > لا »؟ 
| الخل , اذن 24 5 ,)ا 7 ت رلا 


كن 
1 -10 


٠) - 24«)9( - 6‏ ي 





مكتب الشمس "١‏ الرياضيات للصف الرابع الادبي 





المعادلات ' هنالك عده 5 طرق لحل المعاد لات من الدرحىص الثانبي وبمتعير واحد فقط: 


ماذا نعني بالمعادلة من الدرجة الشانية ؟ 
اي انها تحتوي على المتغير 29) الذي أسه مربع (مرفوع للققوة الثانية) 
حل المعادلات / 


| (1) معادلتّمنالدرجةالاولى 








و ' 
مثال , 3- 25 أ ينه ,بذ ه م - ع2 





0( طريقة استخراج العاصل المسترك . 
مثال,: 0 ضذمو 2 القبع 








0 >(2 - )2 
أما 0 > 2 أو 2 - عد 
(ب) طريقة التحليل 


(1) الفرق بين مربعين (ل/ا + <) (/ا- <) > (*/1- *ن3) 
(2) طريقة التجرييّ ( لثلاث حدود) 
مخال, 0ح 6+ عدد ‏ 2ع 
0 -(2 - 3()06 - ع) 
3 دع 2 3-0-غ12اما 
2-2 د 22-20 أو 
م 2 بسي 
(3) طريقت الدستور 43 ددم - م3 
حيث (©43 - 62) يسمى المميز ويكون إما اكبر من الصفر فللمعادليّ حلان مختلقان. 
وإذا كان صفر فللمعادلين حلان متساويان. 
وإذا كان اصغر من الصفر فالمعادليٌ ليس لها حل في ؟آ 
( ج ) حل المعادلات الجذرية: 
تنوم بجعل الحد الجذري في طرف والحدود الأخرى بالطرف الآخر ح عول < 0دعو يول 


| 2 3 
ثم نريع الطرفين او ونكعب الطرفين فنرفع الجذر ونريع الطرف الآخر. د جح [ع- عدل.) 
0 >-(*«-1)*< «< 0 - عن 2م 
1 -*« 2 20منح-1أاو 220 أما 





مكتب الشمس 1" اعداد الاستاذ / ازهر ممتاز 
(د) حل المعادلات بالقيمة المطلقة : 


نرفع المطلق ونسبق الطرف الاخر بالاشارة + 2 -|2-4| « 2ع|4-ما 
6< «2ك 4 +2 -4 +4 2< < 2 - 4 - عد أما 
2-2 <2 2+4--4+4 -72 كك 2- - 4 - غ6 7 أو 


(ه ) حل المعادلات بطريقة اكمال المربع : 


نجعل المتغيرات في جهيّ والثوابت في جهيّ أخرى 0 > 42-5 + عن 
ونضيف إلى الطرفين (مربع نصف معامل 20 ) 4 + 5 - +4 +عن4 + 2عن 
لكي يصبح طرف المتغيرات مربع كامل 9 > '(2+2) 

3+2 - -3 


1 دع «< 2-2-3-2 +1 حك 3 > 2 + عند أما 
0-2-5 <*- 2-3-2 -7+2 «<د 3- - 2 + 2 أو 











أولا , التحليل 

(1) نقوم بالتخلص من الاقواس والكسورأن وجدت 

(2) ننقل جميع القيم والحدود التي في الجهي اليمنى الى الجهث اليسرى من المعاد لم 
)3 جعل المعادلت بالصيغة التاليت: ‏ 0 - © + مط + 332 بحيث 0 72 3 
(4) يتم التحليل باحد الطرق ( التجربيّ: الفرق بين مربعي حدين ) وغيرها . 


مشثال 1/ (كتاب) حل امعادل: التاليت بظريقة التحليل 0 2 6 +72 - 32 
الحل 


لاتوجداقواس ولا كسور 0 > 6 + 122-72 
لاتوجد حدود في الجهتّ اليمنى 0 - 6 + 73 - 062 





0 >6 + ير -2عنخ 

)2-6()2-1(- 0 

6 >< « م -(تة6- 2) اما 

1 دعن لهك 0 >-(2-1) أو 
مثال 2/ (كتاب) جد مجموعت حل المعادلت ‏ 3221-49 


خطوات الحل الخل 0 - 2-49مع1 
)1( جعل المعادلتّ بالصيغة العام : 0 2< 49 -3222 | 0 -(7+ *2-7()*2*) 
(4) يتم التحليل بطريقةّ (الفرق بين مربعي حدين ) 7 ©« 0-(2-7<) اما 


2-7-7 «” 0 -(7 + *) أو 
(7.7-)-5 مجموعي الحل ‏ 





مكتب الشمس زف الرياضيات للصف الرابع الادبى 
نما , الذ سقتور 

الصيغة القياسيي للمعادلج من الدرجت7 الثانية في متغيرواحد هي 0 2 ح + غإزط + 35 .حيث 0 72 3 
هنالك معادلات يوجد لها حل بطريقت التحليل بالتجريتّاوالفرق بين مربعي حدين أومربع كامل. 

أ اذا طلب مئك الحل بطريقج الدستور تترك جميع الحلول اعلاه وتحل المعادلي بطريقت: الدستورفقط . وهنالك 
معادلات لا يمكن تحليلها بالتجربت فلنجأ الى استخدام القانون ( الدستو حيث 





قافن الدسفور : الممسير | 

©- (طلاع طن مو - ٍٍ 1 

٠‏ 23 ع4 - 2ط م + در عه 
يقماسييا 3 >< 2 


فيكا 





3 يمثل معامل (2:2) مع الاشارة 
م يمثل معامل (36) مع الاشارة 
0 يمثل الجد المطلق الخالي من ( 3) مع اشارة الحد. 





معامل (22) مع الاشارة 


ما هو المصبر الممسير 


المميزهو  436(‏ 5) وله خوا : ظ ظ 

١ 0‏ ) و مياد . الحد المطلق © 2-4 

(1) اذاكان 0 < عج4 - 2م مع الاشارة 24202 سب 
اكبر من الصفر 


فان للمعادليّ حل في ؟آا 
ولها جذران حفيقيان مختلفان 


ونوع الجذران 

جذران حقيفيان نسبيان 2-49 + المميز موجب ومربع كامل 

جذران حقيقيان غير نسبيان 52-436 + المميز موجب وليس مريع كامل 
١‏ 436 - 2ط + - 436 -2طلن.- و إ : 

0-1 ]8 بوبوم امل 


23 
(2) اذاكان 0 2 436 - ٠2‏ يساوي صفر 





فان للمعادليّ حل في ؟! ولها جذران حقيقيان متساويان )22 


[ 1خ سمستصر 





(3) اذاكان 0 > 82-436 اصغرمن الصفر ( قيمدّسالية) 
فليس للمعادلسيّ حل في ؟! ولها جذران غير حقيقيان ( تخيليان ) 
“* مجموعت الحل في +] هي () -+] 





الشمس ١١‏ اعداد الاستاذ / ازهر ممتاز 


متى تكون قيمة المميز 0 - ع4 -073 يساوى صضفر 


الجوااب/ في حالت كون المعادلج مريع كامل فان المميز 0 2 436 - 82 يساوي صفر 
فان للمعادليّ حل في ؟1 ولها جذران حقنيقيان متساوبيان 








الحل 


03 


٠.» 2 3--/9(-4-2( 


4 


' م 
لتابيجة "ابد بسع مجموعي الحل 





مثال 4/ (كقاب) حل لمعادلتن 0 -1 + عد 4‏ 42:2 بطريقة الدستور 
1 - », 4-- ط,4+- خج « 1-0+ع4 - 41:2 


الحل / 
0 > 16-16 (1) 2< (4 +)» 4 - 4(2 -) « عج4 - 52 


المميز 
. يمكن تطبيق الدستور لان قيمي المميز تساوي الصفر 


(4»)4(*)0- 4(2 -)ل(4 -)- د مو د لق 5-59 


(4) »« 2 
ير 5 508 6-(42/16 د مر بج لكين  4/)16(-4«)4(‏ مو 
4+0 مو أن* , البحثي بر ان 1" 


1 1 5 
جذران حقيقيان متساويان | > , > |- 5 مجموعةالحل 


0085© 09 .0-685 الل © > ظ 





ا 
سوقت ؛طلاب ب الحراق 0600 





مكتب السشمس هك" الرياضيات للصف الرابع الادبي 





1) جد مجموعي حلول المعاد لات الاتيي مستخدما طريمي التحليل : 


(ب) 3-9-0+ 2+2 





() 62+7-3-0 20 
الحل / 

















6 +3()28-3(- 


| / 3ع ظه 1 اما 
#١‏ 2 - 3 «<” 0-(32-1) اما ظ 0 8 5 ©) 


3- 
2 3-- 2 «- 0 - (3 + +« 2) أو 


[ ده 


(ج) ©7- 12+12 


2 د2-3 ف 0 -(و - +« 2) أو 







- بسيو ل | 7, 3521-3 مجموعةابحل | 





|(د) 12-0,*<0-*/.-» 
الخل / ش 0 -- ندل - عن 

١‏ (ه غدل )(ه-ق/] 

2-6 ف +4 - عول. ج 0-+- مول.) اما 

يوس جح ع هبو (3+:/) اء 

[ 2116 5 مجموعالحل 


الحل / درتب القتلالت بااضيكة القيا 2ن 
10 +ع2-7م1 

)--4()-0 

4 ©« 0 -(4 - 2) اما 

3 3« 0-(2-3)أو 


( 4 5-13 مجموعتالحل 






ظ (ه) 8- 73+ مر 
الحل / 


0 - 8 ة5عن7 + ةين 


التحقيق/ 


16-)4(--2- 0 
12-12-60 
0-0 


1-0- 8()5+ :2« ) | 
2-2 فذق وح :معن حجن 0 -(3+8«د) اما 
ظ 1 - « 1- :م د 120 3:د) أو 


52-1 مجموعةالحل | 


اطلب النسخة الاصلية من مكتب الشمس حصرا 





مكتب الشمس م" اعداد الاستاذ / ازهر ممتاز 
2 ) بين نوع جذري المعاد لات الاتيت ثم جد مجموعت حلول المعاد لات الاتيي : 


() 312-7+2-0 (ب) 4-0 +32-7 












الحل / الحل / 
ظ 4-0 +ع:3:2-7 
4+ - 0 , 7 -ت ط , 3+ جح ظ 
62-436 - المميز / 
(4+) “<(3 + ) »4 - 7(2-) - المميز 
(33+) 4 - *(27) - المميز 
4 49 2 المميز ظ 49-8 2 المميز 
0< 25 ت المميز 10ت المميز | 
: يمكن تطبيق الدستور لان قيس المميز | . يمكن تطبيق الدستور لان قيمة اللميز أكبر من 
| أكبر من الصفر وللمعادل3 جذران حقيقيان | الصفر وللمعادل0 جذران حقيقيان مختلفان 


6و4 - 6/52 مر 


0 >2 +ع312-7 
2 - ), 7-- ط ,3+ 3 
46 - 53 2 المميز | 

(2+) *(3 +)< 4 - *(7 -)- المميز 
(6+) 4 5 7-)- المميز 








23 
1/ 2 “ع مع 
6 
ع 
6 
ماك ن > لل 7 اما 
3 6 
6 م ») 7-14 
و 42-0 او 


جد اهكعه ‏ ححععكت ‏ زومر لكت 


' 


د ٌ 
موقع طلاب العراق 005 00610885 الام».5عم-ه:. الا /لالالا © 2. 


مكتب الشمس ب" الرياشيات للسؤد اياون التو 


121 5 42+9 : َ الحل / 7 مك 1 
0 9+ 122 - 402 0 دع كر 
9 - © , 12-- ,4+ ج23 00 عدب 00 ,+32 
ظ 43 2م - المميز ظ 26 ات 
(و+) *<(4 +) »4 - *(12-)- المميز | ١‏ (5*+)» 1 1+) »4 - دعزة - ) - المميز | 
(36+)»4 27ل - )2 الميز ]220 (58+)»*4(2-4-) المميز 


هده المميز 





مثال (خارجى) هلللمعادلت 0 < 5 + 23 - 2 حل في 1 ومانوع الجذرين 
الحل / 5+- © , 2 -- ط ,1 +- جح« 0 - 5 + ع2 - 2ع 
المميز ‏ 0> 16- 4-202 -(5+)»(1+)<4 -2(2 -) « 436 - 57 
. لايمكن تطبيق الدستور لان قيمة المميزاصغر من الصفر ( المميز 2 - 16-) 
:- ليس للمعادليّ حل في *1 ولها جد رائة تايان لان ازاز الصغد (المميزت 6-) 





سؤال (خارجي) بيننوع جذريالمعادلت 316 > 5 - “20 ثم جد مجموعت حلول المعادلن 
الخل / ع > 22-5 


5- 2 ©, 3--1,5+- 21 ظ« 0- 112-31-5 ظ 
المميز 9 - 20 +9 - (5-)»4 -9 د (5-)<(1+)»4 -3(2-) « 52-436 
:. يمكن تطبيق الدستور لان قيمة المميز أكبر من الصفر 


(5-)»(1+)»4- 3022-3(5حاد دمر ىي 6ه4- مام ير 


(2*)1 23 
عر دي لد ل 3 مسي 5 والح بيع 
2 ظ 
ةيور ' اس مووي 
[ اع _ كيده ]مع مجموعيٌ الحل 





_يجوواسعه سي سوس سه سسسيه عه سس عع سمي سي سس سمي سو عسوي سمه عي سمه سي وميه سوسس سمي سعمه سمه سسجه ممم سوه سوسس سسصوسسسمسسه و سسصسصسيمم 


شا ل ا ع 1 اط ا ع ل سح ات ا ع ا اس ا ا ا لس ا ا ا ا لا ع اع ا ا ع 1 ا ا ع ع ا ا ا ع و 1 ع اط ا ع ل ست ا ع ا لس ا ا اط ا عطس و ا ا ع اط الا ع ل سا ا ع اط ل ع سا 1 ع ا ا ا ع هس م ل 1 1 ع ا ست ا ع سس و و 1 1 عط سلف 


. موقع طلاب العراق 5 © و5ع108© 0 الامم.5عم-0:./لاللاللا © - 
| موقع طلاب العراق 2 5ع0/108) 5عهه©في) الامن.و5ع5-هظ.الاللاللا 9ه . 


57 اعداد الاستاذ / ازهر ممتاز 





2 > 36 - 9 





5ه 2 6 5-3 ادادء اه خأو ع 5 + 212-31 


3 2 - د عج4 -52 
5 [5+)*(2+)4- 
المميز 31- - 0 عد / :2 







ب 


00 0--- 


عر 





7 حد ود المعاد ل 
ا 30 يكيديا للب 
الهل ٠١‏ ياخذالمضاعفا . 3 1 ْ 


اسل اش سم 
(22+2()22-2) ُ -)(2+) 2-2 2+2 


(2-)(2+) 2 _ (2-)(2+2<) 3 (2- ات )5 
(2-)(2+ع) (22-2) ) 
ست رمعم) 2 _ لهحت١)(2+2*)‏ 3 *«) 3 (2- (2-)(2+<<) 5 
رمحم رمسم د رمح ب زيم ٠‏ 


سؤال (اشراني) حل المعادلت 








5)-2( + 3) + 2( - 2 
51-10 + 3+6 -2 

10+6-2-0-غم32 +ير5 

0 --42 د 2< [0- 82-6] 


55 3 3 >ع42 
4 


تسح وو 
اي م ا ا ا 2 2 
اك اك 
حب عم احت أحتم حت حا جاب 
اك اك 
حب اعم حب حت حت حا 
اك اك 
حب عم حت احم حت حت 
اسم مل 
تتم تت تتم نبت تتم نحت حتت 
حتت تدا تتا احتيتا تتم ااحبتا )عبتت اعت . 
حي احم نحت ببحم حت / 
حص حم احم حت 
ما احبيم حبم حت بحت 
0 
يا اح اح حم انح احم اح 
0 
0 ل 
سل لي سل سس سس شم الات تت 3 
0 - 
يحب ابم حب حم حت بحا 
0 
ات ابت ابد عتما أحتبم احبم ااحبت بت 
حم حب حم حب احم اح يد 
ب 


الرياضيات للصف الرابع الادبي 





تسمىالفجموعةزي (إمط > +« > د, © - ع - عد) الفتزة المغلقة 215/ا3مع1:16 ل0ع105م) 


من 3 الى 19 وترمزلها بالرمز |8 , 3] وتمثل على خط الاعداد 200000 : 

كما في الشكل (1 - 2) 3 3 

حيث رمزنا لنقطى البدايي للمطعي المستقيمص 

التي تمثل الفترة المغلق باحداثيها (3) ولنقطة النهايي لهذه القطعي باحداثيها )٠(‏ لقد اهملنا على هذا الشكل 
ذكر نقطة الاصل (0)يالاحظ وجود تقابل بين مجموع» الاعداد الحقيقييى المنتميي الى الفترة [ط , 3] 
ومجموعي نقاط القتطعمَّ المستقيمة 12 2. 


ويمكن كتابتها على شكل مجموعى ! 5 >2 >3 , 14 : عد 1 
ويممكن كتابتها على شكل فتزة [ 5 , 3 ] 
يلاحظدان [ط , 3] © 3 وحكذلك [ ط, 3] ح ط 
(2) نسمي المجموعة 
([ه > عد > د م -ح عد - عد) > الفترة المفتوحة 5ادلارع1م1 معم0 من (3) الى (ط) 
وتمثل على خط الاعداد الحقنيقي: كما في الشكل (2 - 2) 
ظ جح هه ههه سه جلو 
يلاحظ في هذه انحالةان (ط , ه) عر جه , (ط , ه) عر م 5 2 
والدائرتين حول العددين 5 , 3 في الشكل تدلان على ذلك . الشكل (2 - 2) 


3 د كلا من : 

(3) سمي كلا من ظ (ه > 2« > ورع ء د:عد !- إط,ة) 
[ط > +« > ه,ه ء عد :ع !2 [ط, د) 0/1311 1 
(ه > + > ورعع 2« : عد] < (ط,ج] 5 5 
الفترة نصف المغالق2 راو تصف المفتوحتّ 0610 14315) ا 
حيث >3 وتمثل اللجموعت الاول 


كمافي الشكل (2-3) (ط > ع > ورع ع :عد > (ط , د] 
وتمثل المجموعة الثاني كما في الشكل (4 - 2) 2 عل شاه ششله 6ه 

3 5 

الشكل (ه - 2) 


(4) مجموعة الاعداد الحقيقية 
التي قرّيد على العدد الحقيقي (2) او تساويه هي : 


[ه < د ”» ع عد عد 
ونمثلها كما في الشنكل (5 - 2) : 
- (ت <<" , 8 ع :)ا ظ ل 
حدم انيه الشكل  1)2-6(‏ 3 


يمثلها الشكل (2-6) 


الاي ل ا لاي ل حا 


وعممنه © _ امه 0 الالال © 4 


© 685 5 


ا ل د ليح ل الل ا ل ا ل لي 


لج 
ا موقع” طالاب الحراق _ 








اعداد الاستاذ / ازهر ممتاز 


مكتب الشمس ٠‏ 

(5) مجموعة الاعداد الحقيقية التي تساوي العدد الحقيقي (3) 
اوالاصغرمنهةهي [ج > م« , هج 2 :1 جه هسيسسسسس. 
فيمثلها الشكل (2-7) 3 الشكل (2-7) 
اما المجموعسٌ ([جه > 3 , 8 جح 3*2: 3) ظ 111111111111717 
فيمثلها الشكل (2-8) 3 الشكل (8 - 2) 





مثال 6/ (كقاب) جد (1,6[0] 3.,8[0] ,(ب) [3:8] -1,61] 
(ب) (1.,31] ِ [ 8 ,3] - 1,6[1] 


]3.8[)١]1.6[->013,6[ )(  لغلا‎ 
1 3 6 


8 
مثال 7/ (كتاب) جد (2 3,5- 0 (3<م د 


الس, (2<85:) --(5,2- ]6 (6<3:د) 








ال ا ا ل 23 فسان 8323-] , [قر قح [2, 5- 
)1( اذا كانت الفترة مكتوبي بالشكل الاني : 0 5-52 اليا 


)2( اذا كانت الفترة مكتوية بالشنكل الاني : ]1 2, 5 - ا تعني فتره مغلقة 


وتكون لقا فرشا كد #ه- ,5 ,4 وقد 
هه 
5- 


2 تنا ١١‏ 3 59 
لان القنوس الذي على يسار الفترة [ 2 , 5 - ] 2 
لان القوس على يمين الفتزة [ 2 , 5 - ] هوقوس كبيرايضا ويكون تمثيلها على خط الاعداد 


وهذا يعني ان المسقط الاول 5- مشمول بالفتزة . وكذلك بالنسبة للمسقط مشمول بالفترة اعلاه 
اذا كانت الفترة مكتوبت بالشكل الاتي : ( 2 , 5 - ) تعني فترة مفتوحة 


وتكون [1,0.1-,2- ,3- ,4- )| لمنكتب العنصر 5- 

لان القوس الذي على يسار الفترة ( 2 , 5 - ) جو سدهههدسسششك - > 
هوقوس صغير وكذلك لم ندخل العنصر 2 2 5- 

لان القوس على يمين الفترة ( 2 , 5 - ) هو قوس صغير ايضا ويكون تمثيلها على خط الاعداد 


ان المسقط الاول 5- غير مشمول بالفترة . وكذلك بالنسبة للمسقط 2 غير مشمول ابيضا 








3) 





وهذا يبعي 


سساعسع ا سس سس ادير 
موقع طالاب الحراق 205 (5غع )3©108‏ الام0.دعم-ه:. /لانلابنا 69 
اي للب لسبببيب 2022255322216 2 ممججججج هس 


مكتب الشمس "١‏ الرياضيات للصف الرابع الادبي 
(4) اذاكانت الفترة مكتوبت بالشكل الاتي: ( 2 , 5 - ] تعني فترة نصف مفنوحة 
وتكون ‏ [(1.0.1-,2-,3-,4-,5- ) 
نكتب العتصر ‏ ف 
لان القوس الذي على يسار الفترة ( 2 , 5 - ] 
هو قوس كبير ولم ندخل العنصر 2 
لان القوس على يمين الفترة ( 2 , 5 - ] هوقوس صغير ويكون تمثيلها على خط الاعداد 


جه 


(5) اذاكانت الفترة مكتوبت بالشكل الاتى : [27 , 5 - ) تعني فترة نصف مضوحة 


-95 2 


وتكون ‏ (1.0,1,2-.2-,44-3- ) 077777772777777 
بيخصحب اميل - 2 ات 


لان القوس الذي على يسار الفترة [25 , 5 - ) هوقوس صغير وندخل العنصر 2 
لان القوس على يمين الفترة [ 2 , 5 - ) هوفوس كبير ويكون تمثيلها على خط الاعداد 


مثال / (اثرافنى ) لتكن [ 3 ,4 - ) 2 ث و ( 5 , 2 - ] - 8 


)١(‏ مثل على خط الاعداد كلا من 8- قث , 8 إَاثْ , 5 )م 








68م 9 
3 ظ ف 4- 
قرام 5 
5 3 2 4 - 
41 ع لسسلة. 
8-م ! / ض 





(ب) اكتبكلامن 8- ث , 8 لاه , 8[ 8 على شكل فتزات 
الحل / [2.3-]> (2 ,4,31[0(1-2)- 08م 
(4,5-)> (5 ,2-] [ا4,3[1)- ؤزام 
(2-,4-)2 (2,5-] --[4,3)- 8-م 





مكتب الشمس ل اعداد الاستاذ / ازهر ممتاز 





عدديين لهذا نفس البغد من النقطات (0):ولهما اشارتين متعاكستين (323 - ) 

يسمى كل عدد معاكس للعدد الآخر. : 5 ف 
ويرمز للعدد (3) مجموعة الاعداد الحقيقيدرب (3 - ) 8 4 
فالعدد (4 - ) و (4) 

هما مت اكحان بالاشازة متساووان بالمقدان. 





3 3 

والعدد -- و -- -- متعمعاكسان ايِضا . 
2 2 
| لحسهة ميقت 


كل عدد (3) وبرمز ف فالومن.| | 3 | هي المسافي بين النقطى (3) والعدد (0) على خط الاعداد . 


ملاحظة , القيمةالمطلقت لاي عدد في *! هوعدد موجب'امثل 5 > |5| و5 > إ|5-] 
كل مطلق عدد ياخذ على خط الاعداد فبتكون دا باوجب والاخر سا 0") 


تعريف 7 19ح 2 نعرف القيم7المطلق5للعدد الحقيقي 26 | 0 < عر 
التي نرمزلها بالرمز [26] كما في الشكل الاتي : 


32 
مخض وم | 40داءد ا 


0 >خ الإو عن 





خاصه : أ 13 ا - 12 
مثال 7. (كتاب) عبر باستخدام تعريف القيمة المطلقة للعدد الحقيقي عن كل مما ياني : 


|-71-7 ١ الخل‎ |]-7| 


17 لايع 1-3 
2/ الضل ,/ 0 5 2 ,و 0+ > | 2-3| 
0 مخ  .‏ 2« 3ق 





5<0- إى]|رجء 85 مثلا و<|*|رعء»*" () 
0|260 ]| ,عع0 [ “ 89 
0< | 9| - |9-|-9 نسسة أ« | - || ه78 (2) 
0 | 0 | ب جاع 0 
|6|-<6د|6 إبعع" ذل 0 | د |>م«د> إءد|- ربعع*" (3) 


20 ] 0 ]| ,ع0 


يا اس اسع اسع اسع اسع اس سعد ام اس أ اسع اعد اس سا أ الس اعد اسع سعد ات اسع أ اس اا اس سا امد اع اعد اس اعد ا اا أ اس اعت اس ا أ الا اا اسع اعم اميت عت ا اا اد اعم اا امم اع العا اسع العا اس عا ا اس ات اس اعد ام اا اا اا اعم سمت عد اع اعت اا اسع اا امت اع اا اس العا اسع سد اا اسع امت اس امد ام ا ا اا اعم ات عد اس اا اما اما اا امت م ا اا العا الا ادا اا ا اد ات اا اس اا اس اا ا ل اد اس اس اس اس سس اسوزن 


: 9 موقع طلاب العراق 5 610885 اللون.وعم-0) لالطالا‎ ٠ 





مكتب الشمس فل الرياضيات للصف الرابع الادبي 
|1-3-:(3-) مثلا داك 2د هء موه )4( 
5-<لا, 2-23 مشلا 31 
|*|١2[‏ -|#8وءد| 
)3(١)5(‏ > |(5-)3] 
5- 15 
اذاكان 7>|©<| فان7 > > 7 مثلا اذاكان ]| فان 2ه> +« > ه- (6) 





5 د - |جع .عدأ اح لاا رعو )5( 





5 > لا, 3 ت عد 
|5]+]3] -|3+5| 


8 - 8 
5- 2 لا, 3غ عن 


|3*)-5(| - ]3|+|-51 
|-2|> +5 
2 >8 


اقبابين _(2--2 


1( اكتب خمسنة عناصر في كل من الفتزات 


اه|*|<| د إن+*]افن ععير, 7 © 


حي 


[6-,10-) الحل , مدع 7ق وذ 299 10,36-) 
الحل , 13 4 1 3 ظ 

1 ,1- 1 و ,و -- ,و --151[21- 
31 :4-) 1 ,1ص ة-]1,112-) 
5 الحل / ا ل لم اله | ١‏ الاك 
ل 0 امكف 3 ' 10 اي 
[1 , 0 الحل , ْ 3 1 5 كح 

[0,1] 011101 
[1,2] الحل , (2 ,1.9 ,1.8 , 1.6 ,1.2 121-11,1.1] 
[3.4) الحل / ( , 3.9 , 3.5 , 3.4 , 3.3 41-1 , 3) 


[5.7) الحل / (7 ,6.8 ,6.5 , 5.9 , 5.3 , 5.2 7121 , 5) 





مكتب الشمس ل اعداد الاستاذ / ازهر ممتاز 
2 ) باستخدام تعريف القيم المطلقة للعدد الحقنيقي جد ما ياتي : 











| 5/.-2]| الحل , 5-2/. > |51لي-2| 


3) لتكن [1 , 1-3 هد [1,2- ]2 8 
(أ) مثل على خط الأعداد كلا من 8-/ث , 8 إلى , 8.018 





2 0-1 تك 3- 
زي) اكتب كلا من 8-8 , 8زاه , 2018 على شكل فترات 





1( (3.2-] !1< :22 زي) وعد :1101 3-) 


الضل/ الخل)/ 
(1,2-] 3,2(2-]2<1[0< ::«) © -(3,1101*:<2-) 





عت اشم 0 الرياضيات للصف الرابع الادبي 
ب 1>*:*«ألازة,2-) |6 (2,3-)-3,01-] 


الحل/ الخل/ 


([3>* : !ع (14> + : :«! زازة , 2-)] (2-,3-]2,3(2-)-3,01-] 





المسراجحات 


تعلمنا سابما كيف نحل معادليّ من الدرجي الدرجي الاولى . فاه 08 5 0001 فت كد هن ها هد 
والان سوف تتعلم كيف نحل المتراجحن للمتغير واحد . كرييا ظ 

على العلاقنّ 0 <- ط + 336 . 0 > ط + 332 الاغداد تفرجية الاعداد السائية ” 

5 9 ام على تن ١‏ لقص ند ون هه هن كب 
ويمكن ان نستخدم العلاقات التالبييى / 

لحل اي متراجحي ( 2 <- ف /, > ) يود 

نلاحظ المتراجحن 3 > 2 فالحل يكون مجموعتة الاعداد الحقيقين ؟! التي تجعل المتراجحت عبارة صائبتن 
في هذه الحالي فمجموعىٌ الحل هي كل الاعداد الحقيقييّ اصغر من او تساوي العدد ثلاث 

3 > 36 السبب مجموعت الحل تمتلك قيم غير محددة ١‏ 594 2 4 © كد يد يد هت هب 
(اي من 3 الى مالا نهايي من الاعداد) ش ظ 
ويمكن كتابتها على شكل مجموعن ُ 3 > د راع :م 

ويمكن كتابتها على شكل فترة [ 3 , 6 -) 

عند اخذ دالتين مثل 1 + 33 > (د)كر و 5 + 20 > (د)عم ينتميان الى ؟] 
فالمتراجحة التي تحقق العلاق3 > للمتغير 7 والتي تكتب بالشكل (3)ع > (3) 
حيث (3)/ و (36) م تعبيران يحققان العلاقي > تكون صائبت وتسمى متراجحة في متغير واحد 36 
فمجموعة القيم ل (36) في المتراجحت (3)© > (3)/ والتي تجعلها تحقق العلاقت > 

نقول اننا وجدنا مجموعم الحل للمتراجحن كما في المثال التالي 


2-5 3 


مثال 8/ (كتاب) 5 > 1 +232 
جد مجموعي الحل للمتراجحى فب 2 مرا جايدد 
9 * 7 >2 ؟ + 3 4 > 22 
اذا كانت مجموعة التعويض هي ؟آ 2 
ومثل مجموعىي الحل على خط الاعداد . 0ك 2< )2 
ااحل // 8 
5 + « > 1 + يوق (2 ><* , جاع :2 !> مجموعالحل 
5 + «« دم« > 1 + صخ موة3 ج33 لسسسسسسسسى 


ا«سسسس سس سوس سوس سس نوعسي يسمي سوبي و توصي بيعص سب ووس سس سوسس سس موص سي ا عوسي صوصو سوه 






مكتب الشمس ١‏ اعداد الاستاذ / ازهر ممتاز 


حل المتراجحات من الدرجة الاولى التي تحتوي على مطلق 





مثال 9/ (كتاب) اذاكان *! هو مجموعالتعويض جد مجموعتة الحل للمتراجحت 5< [2- | 
الحل / 

ب ظ - 
ا-2 دا < 

5< د 2 أو 5< 2- ب 0-93 
5-2 < غعخ-2+2- 28 + 5 < 2 + 2 يي وس 
د > عذ أو 7< بي 
مجموعتّ الحلهي / أف, لاك 2( 3 > عت , واععمد:عة ألا( 7 <2 , جه عد :عن / 


-3 7 


اليج 


9 اذ 
فار 


مثال / (أثرائي) .جد مستموع ة تمل للمتزاجمة 4|44+ 36 2 
الحل / 


1-<2, (1خجنم 


1-> 2< , (1+ عد)- | 





4 > 1+ عر > 2 أؤي 4 > (1+)- >2 


ا 





مموعج الحلهى 1 ف [اق. - 33 , 4] () 231-..5ذ-] 











مثال / (اشراني) جد مجموعت: الحل للمتراجحت 2 > )1+ دأ حيث 18 © 7 
الحل / ' 


لاحظان هذهالمتباينن يمكن حلها مباشرة 

فيكون 2 > 1+ 7 > 2 - « 2 > |1+ *7| 

باضافيّ (1-) الى حدود المتبايني ينسج 

-2+)-1( > 2+1+)-1( > 2+)-1( 
-3 > 2 > 1 





مكب الشمس خا الرياضيات للصف الرابع الادبي 


ظ حل المعادلات الانية ( متغير ين ) من الدر. الثانيير 





يكون الحل بواسطمٌ التعويض او الحدف اذا اشتملت المعادلت ذات المتغيبرين على حد من الدرجي الثانيي علسى 
الاق لاو اشتملت على حاصل ضرب متغيرين فان هذه المعادليم تسمى معادلةٌ من الدرجى الثانيي في متعيرين 


مثال 10/ (كتاب) اذا كانت مجموع: التعويض لكل من (لا,3) هي ؟! 
(3. 12 نك جح سي ايبيل للنظام 
)1 


الحل .2 مجموعة لجل في للمعادلتة  )1(‏ فلات [:(3,2) , (2,1) , (1,0) , (1-,0)) 
مجموعة الخل في آلعادلت  )2(‏ “فرت ( (3,2) , (2,7) ر(1,10) , (0,11)) 
فتكون ٠‏ موعت الحل للنظام هن ف + [ )ف > 2 3 

مثال 11/ (كتاب) اذا كانت مجموعة التعويض لكل من (2,[7) هي ؟! 


27 24 عض هد مجسوسة اسل التقاء 
01١‏ لس سح ع ةا حصي 7 5 بسر 6د 


الحل ٠‏ نتبح الطريقة الجيرية , 


منالمعادلي (1) نستخرج معادلتّ  )3(‏ (3) --س ا لا + 1 عن 

بتعويض المعادل3 (3) في معادلت (2) ينتج 1 - لا + *(1 + نا ) 

1 - لا + 2004+1 + ثلا 
0 310-10 + تن 
> (2 - دايا)(5+*ل) 

5 - بن 2 0 - 5 + (ه أما 
2- () «- 0 - 2 -2أو 


مجموعي الحل هي / ف, ناف, ِ -- 1 وه 105 





مثال 12/ (كقاب) لنفرض مجموعة التعويض لكل من (لإ, 36) هي +1 جد مجموعتّ الحل للنظام 


ا 221 5 - تن تعن 
(2) دمع د دنست 39 2ر2 + ج22 يه “ير ج كين 
الخل / بطرح (1) من (2) ينتج (2) دن د نات 39 عيز2 هوج ع غير نه كيد 


)1( ساسم موادي سيم |0 6 29 72 © + 22 د 





مكتب الشمس 8 اعداد الاستاذ / ازهر ممتاز 
بتعوبيض المعادلت (3) في معادلت (1) ينتج 5 > “ير + “يا -7) 
5 > 2ن + (2ب + ري1419--49) 
0 -25- 49+ 147 -202 
-2+ + بن تن 
1 0 >4 - لا)(3 - ر) 
4 - (3)-2-7 أما | بتعويض قيمة (/) | 23 2 < 0 - 2-3 أما 
3 -4)-7د عولوا ال (3) ينتج | 4 - نع < 0 4-2 - أو 
مجموعت الحلهي / فر لاف, 2 [(4(,)4,3, 3)) 









3 )جد مجسوعة حل للاؤاجحات 
00 7 27 5 028 





2 ) حد محفطوفيخ مكول الث اتعدهات الاتيية : 
(0)م 6|>1- | 
الحل / 


_|)*--6( ,*<6 
|* -6| 2 -6( , 2> 6 





1 > عد 6 9 3 ها عق 
1-6 0+6-3- وذو 1+6 6+ 6- 1 
5-> 2 0 2-67 
3-5 9 7خ 36 


ع( 5 <* ,هع <:* ] ) آف, >[ 7 >< رعاء +« :2< ) 
ف, )١(‏ ف,>[5,71] 


لذت 1100| |1|1|1[أتار 


3 كي 
١‏ موقع طلاب العراق 0205 و5خ0©08) ا001 .10-885 الاللاللا 9 _ : 





مكتب الشمس ل الرياضيات للصف الرابع الادبي 
(ب) 4 > 11 + ]| 
الحل / 
ا 19 عم - |1+ عد| 
1 >7 , (1+ #«)- 
2-4 9 4+ م 
3-1+1>4+1- 8 1 -1>4 21 يمن 
5 > 3- 8 0223 
5 ح عد 0 3 > 32 

ف كا 5-<2 ,جاعم :عم ) || ف) ّ 3 5ع , جاح #دوعة ) 
م ]١‏ ف ,> [ 3, 5- ] 

فى []) فم 


1 3 










(ج) 3-<- | 2-2-3 


الحل /. 
م 2 د اهعد 
3-> ررة-ع2)-)-2 أو 3- > (3-+2)-2 
3-> (2+3-)-2 أو 3--> 2-22+3 
3--> 21-3 +2 أو 3-> 2+5 
3-> 21-1 او 3-5-> 5-5 +2- 
1+-> 4+145-ع231 او 8-> 2 
2--> 23 او 8< 2 
1 
> (عه) - و 8 [»8 )2 
2-1> عن أو 4< عد 
فى -[1->2 ,جاعم :ع ) لا ف <[4 <«رهءع:ع ا 


فى لاف يك © )-1,4(١‏ 





اعداد الاستاذ / ازهر ممتاز 


مكتب الشمس +5 
(مه 15< |1+ع4| 
الحل / 
1 .. 
د<2*, دعم - |1+ 4 | 
>2 (42+1)- 
5 < (42+1)- 
5< 42-1 - أو 5< 4+1 
151< 1-1+غ41 


 4#-1+1 <15 + 1‏ أو 





فر -([4->»*رعهء»:» ] فر د( 5 <+«رعء*:«* ) 
ف لاف -[4->5 ,اء *:* ! لا( ؟ <<« رعء*: * ) 


4 : 








5 
2 
3 ) باختيارمجموع التعويض لكل من 7 : لاا هي 1 جد مجموعةّ الحل لكل من الانظمم التاليي: 
1( )1 سس 1لا + خا 
)2( آآ ‏ أآذآآ# 1 ل 
الحل / (1) سس سس سس دس 1 2 لا + تا 
ظ )2( سس حت 'آت تبرق جنير ظ. 
منالمعادلت (1) نستخرج معادلة (3) 2 (3) سس سس لإا 1 >3 : 
5-5 د2 ' 
بتعويض المعادلت (3) في معادلة (2) ينتج 7 - تيرق +#( 1-7 ) 
7 - 302 + شب + 1-21 
ظ 0 > 1-7 + ب م2 42 
65 60 .0/.10-825 الال © | 


ب 5ع08/ © 





:4 الرياضيات للصف الرابع الادبي 
2+ | 6-0- بنر2- تيه | 
0 > 3-- 29 


1-0 + نا)(3 -ن2) 
نو 22-3 < 20-30 أما 


2-1 ظ- 0 1+ أو 
بتعويض قيمة ([) في معادلت (3) ينتج 





“1ع ”5 ع 21-2 من 
2 2 
2 > 1+1 ع زاح -1 2 عورأو 
مجموعتّ الحل -< [(1- , 2 ) 0 ك2 
(ب) )1( التصيييط -- 12 - لهاع 
(2) مود ع عن 31ج قوب كيز 
الحل / 
5-59 )1( سات -# تانح سووهم لعجا 
)2( --ل 39 نيي 3 
42 
منالمعادلت (1) نستخرج معادلة  )3(‏ (3) حم مسا 2 
بتعويض المعادلةّ (3) في تتعادلت(2) ينتتخ 2 - يناث( 5 ( 
ا 32 م 
و32 ع *را-144 
0 > 32072-144 + ث7 


0 -4 - ثن)( 36 + تنم 
لا تنتمي 18 يهمل ‏ 36-/7- 2-2 ف 36 - 2ع د 360+ 22 آم 
2 - ن جمه ع أن + 4-0 -2او 

بتعويض فيمم (لا) في معادلث (3) ينتج 


12 ! 


مجموع الحل 2 [(2- , 6- ) , (2 , 6)) 





59 يش 
مكتب السمس 45 اعداد الاستاذ / ازهر ممتاز 


ج) 1( سد يس م سه لح ب م ب جه 2 > با+أع 














منالمعادلت (1) نستخرج معادلسّ (1)3 (0)3---------- لآب 2 ت بن 
بتعويض المعادل3 (3) في معادلا (2) ينتج د (0-2ن)+ 2-0-1 
2 2-2-2-0 2222 77 رج تهو 
2 2 كع رس لا برو يوم ا ا 6< 
(1) لس سس ساد 004700ت2 5 . 
الحل / 5 صوجوكه كر :8 
مس “افد (3) دس نمس ننم سد | 3749ع و2 ع 12 + 7 
ش 2 23 
ب قات يدعو ظ 
2 
|1 تعدا 
نعوض فيميّ (30) في معادلي (1) لاييجاد (/[) 07 ا 1 : 


مجموعة الحل 2 [(4- ,1,4(,)1)) 


شم عه مجه عمج عع جع ع صو ع م عم مجح ممه عمج عع جع ع عصو ع م عع عمج ع عمج عع جع عمجم عع مص مع مع عمج عع معو عمجم ممع مص مع مع عمج عع مع مسجم مس تحتهه م 


موقع طللاب العراق 5 25 01م.5عج-ه:. /لالالالالا 690 


- إن سس سا ووس في اس وين سيوع سه روح فى - اليو سس سا ووس يع اح بيو سسبو أوسا فى - ليو سس سا بي 





الرياصيات للصف الرابع ادبي 


مكتب الشمس 





التقدير الداشرى لقياس الزوايا 

يوجد نظام لقياس الزوايا يسمى التقدير الدائري, وتسمى وحدة القياس فيه الزاويت النصف قطريت 

وبمك نعريقها كما بلي : 

الزاويه النصف قطرية 2 هي قياس للزاوية التي اذا وضع رأسها في مركزدائرة وقايلها قوس مساولنصف قطر تلك الدائرة 
ففي الشكل المرسوم أدناهظول القوس المقابل للزاوي المركزيت 808 يساوي (نا) وحدة طول : 

نصف قطر الدائرة 7 ! وحدة طول . وكان * 2 1 فان 8008 1112 بالتقديرالدائري 7 1 زاوية نصف 
قطرييّ واذااكان 27 > ا كما في الشكل الاخر () فان 80018 111>1 بالتقدير الدائري تساوي مرتين من 
الزوايا النصف قطري” 





الشكل () الشكل (3) 
فياس الزاويي المركزيي مفدرا بالتقدير الدائري 2 _ طول القوس المقابل لها 
نصف قطر الداذرة 
0 1 : آلا"” 


العلاقة بين التقدير الستيني والتقدير الدائرى لقياس الزوايا 


و فت اي ان لدان ان نا ونا لد أن آنا ددا اند إمننك لنننك سنن 





للك 2600 ع0 فاكنا تخصيل على ©3606 قوسا متسايا + عضل قوسن متها تايل تاوت 
مركزيي في هذه الدائرة فياسها يسمى درجي في القياس الستيني ع:نا35ع1/1! ع ويرمزله (15) 


كماان : '60 > 60 دقيقي - ”1 ”60 - 60 ثانييّ - '1 
ذكرنا سابقاً ان محيط الدائرة - 1 216 
سان 024-276 0 |10 تسيةصدضيم- “ا 


. 27 زاويي نصف فطريض > ”360 | . م - 





0 زاويي نصف قطريي 


7 زاويخ نصف قطرييّ > 1805 2ت 0.01745 زاويج نصف قطرين 





كتب الشه 55 اعداد الاستاذ / ازهر ممثار 
ظ 7 
ا - 7 تستخدم العلاقي اعلاه لتحويل فياس الزاويى من التقدير الدائري 


الى الستيني وبالعكس حيث ”0 قياس الزاوية بالنظام الستيني, © قياس الزاوية بالنظام الدائري 





رج 


الى التقدير الستيني 









18062 0 


من الزوايا احت يرزرية 2 - ١6‏ 











(ب) 76 اعون ما الذاكري 





ا 0 31805 


من الزوايا النصف قمنرية. لل - 0 





65 - / “ه1809 - ه05 











93 
1 
هع 
0 
93 
: 
هع 
سإ 
هع 
1 
8 | دي 


من الزوايا النصف فغطرية 60 5 5 5 120 


سس 


< 
موقع طلاب العراق 85و © 2 5عهم10 © © 2 اللمم.5عه-و.للاللانلا © " 
| موقع طلاب العراق 2 و5عه8ه/9) 5ع5ه© في اللون.و5ع5-هط.الالالاالا 8ه ٠»‏ 


50 
مشقل 3/ (كتاب) زاوية مركزية طول قوسها 22 سم وطول نصف قطر دائرتها 20 سم . 
فما مقدار فقياسها الستيني ؟ 


. 22 _ ا 
الضل / زاوية قصف قظرية 20 وحن 6 قياس الزاوية اللركزية يالداثري 








وية #بركرية مقدارها 357 يساوي 5 سم . 


55-8 
100 








نفل (كشوافي) / في مثلث قائم الزاوية الفرق بن زاويتيه الحادتين 0.44 زاويت نصف قطريق فما 
فياس كل منها بالتقديرالستيني؟ 


الحل / 





_ ههه 2 5 ر_ ه© 


]* 180“ 0 180“ 


0.44 > 180 0.44 >» 0 2-6 


ظ ِ د عه 
34 -. 


نفزض ان الزاويتين الحادتين قياسهما 8 , 8 
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مكتب الشمس 


اعداد الاستاذ / ازهر ممتاز 





1 ) حول الى التقدير الدائري كل من فياس الزوايا الاتييّ: 3007 , 157 , 1207 , 30-7 
الحل / 











7 1 0 
"اسلا ار سن ] كنا اشر 1 


: 0 2 2 اللبل2 ع 0ج تيد م بد من 










3) قياس زاوية مركزية في دائرة > من الزوايا النصف قطريتّ تقابل قوسا طوله 25 سم 
جد نصف قطرتلك الدائرة ؟ 


6 25 25 _ 5 
الحل / لخادم وج د د 25د د - - 0 
6 
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مكتب الشمس بذ الرياضيات للصف الرابع الادبي 
4 ) ما طول القوس المقابل لزاويض مركزين قياسها 1357 في دائرة نصف قطرها 8 سه ؟ 

“د 59 0 0 1 
الحل / +77 ةي 1 0 








4ن 10 “5 1820 2 0*5 1805 


لمك 18.84 3.142 6- جر6 - اج 3.8 - ,. 6< اي 3 








5 ) زاوية مركزينّ طول قوسها 9.42 سم وطول نصف قطر داكقها 6 سم. 
فما مقدارها بالتقديرالستيني ؟ 


الحل / 7 - 5252 - 0 02 


809 1س ْ 0 
7 2820 170157 ب نك 1 07 1 0 م 














سؤال (خارجي) زاوية مركَرَِرَ طول قوسها 22 سم وطول نصف قطرقائرتها 14 سم. 
فما مقدارقياس الاو المركزية بالتقدير الستيق 





ىن 22ل 1 
الحل / . 6 ج 2 0< --02 
89 7 
“10 1805 
5 > 
“12 4805 
أذ »ر -180 0 
1 
11 1 
<* 1807 _ه 
22 93 
7 
6 180 5 74 2 
0 - ل حش بية:- يهو 6 - 
ات “ا 1807 - 7 0] 








مكتب السمس 50 اعداد الاستاذ / ازهر ممدار 





86 مثلث قائم الزاويت في 8 : 
جيب الراوبيِيّ الحادة |6 0ه ) تقرأ ( ساين ثيتا) 


كح ١‏ الفسلك ىق يرق 





وتكسب | ميم الوتر 
/ 80 _ اللمجاور ‏ 
جيب تمام الزاويت الحادة ليدم وتعتب ” 7/63 ا 06 605 


ظل الزاوية الحادة ١ 80 ١‏ 





مثال 5/ (كتاب) اذا علمت ان --2 050 في المنلث 880 القانم الزاوية في 5 


مومه د 576 
الحل / ترسم المثلث 886 القائم الزاويت في 8 1 
ثابت عا , 131 - 86 , >ا5 > )8 5 
باستخدام مبرهني فيتاغورس : م 
#ز80) + #رهم) - “(6م) 
ل5) + “(قلة) > “(1310) 
0ا5) - 131(2) - *رهم) 
2 - 1692 - 85(5) 
62 - *(قم) 1214 


©0605 0) 2 


ظ 





ا 4 
' موقع طلات الحراق 8و1 © وعوهز6 © الام6.وعم - 10 الالالال 40 ١‏ 


م خب حنم أحت إحنث حت حت حتت تت بحن حتت نه ح حت حتت تخت نتم حت خخ لنت حك حكن كت بن حت حتت إحنثة ‏ حم حت حت صنت حت ثنخ حتت حت حكن حتت بحن حتت خخ لت حم حك ست بت حت حتت حنثة كن حك حتت حت بت حنم حتت خخ ث كت حت سكت ص تم إحند إخنث ل كه حك سك بت بت حند إحثخ ع كم حت سك بت بت كد إنثة ث حك صخ ص صن تن حند حنث كت حك سكن بك حت حنم أنه لت كم حت خضت حم حند إخنث عن كت حك ص تخ حت حت إل عت كت حكث سكن صنت صسمر! 









35 كه | 
مكتب السمس 54 الرياضيات للصف الرابع الادبي 
مثال 6/ (كتاب) اذا عدصت ان َ- ف المثلث 886 القائم الزاوية في © 
هد 8 ١١أ5‏ , 5 605 
الشل / نرسم المثلث 81585)7 القائم الزاويت في ©) 


ف - 8 1311 

24 
241 > 0م , 71٠)‏ - 850 
(80) + *(80) - أرقم) 
تمرج) + 02ا24) > تزقم) 
تعرو4 + 5762 2 2(قم) »24 
21 - 2زظرم) 
251 - لمم 
7 2271__المقابل 
5 251 © الرتع» 
7 _ عاب _المجساور 
6--26 تير 





ثم لراك 


- 8 05ح 








ملاحظة مهمة / اذا كان مجموع زاويتين يساوي 907 اياتهما زاويتان متتامتان 
فان حبياحداهما > جيب نمام الاخرى وبالعكس ‏ كما في المثال السابق اعلاه . 






1- زاوييه فقياسها 459 
نفرضان 1ح )16 2 :50 , 1- 6 > هم 


وباستخدام ممه مبرهنت فيثاغورس نجد ١/2‏ - 06م 








عت اله 0 اعداد الاسناذ / ازهر ممثار 





موقع طلاب الحراق 1085 0 2 5غ0©1088) الامم.دعه-0:.الاللاللا 9© 










مكتب الشمس 01 الرياضيات للصف الرابع الاذبي 
", 3 
مثال 7/ (كتاب) جد قيهة المقدار 2300-07هو» + 3]30459 + 1310723095+2510609 : 





[15) - 8 71 0 | ]سر 


رببرواب يوا "لدم 
7 87 3 





3 +4 ول 15-4 دن 0 
ب ع ل 0 ا ايا ١ج‏ 
4 2د 2222 الب عدار 
ل 





4 4 2 ك2 2 
داعرة الوحدة والنقطة المثلثية للءزاونية 
دائرة الوجدة /, هي دائرة مركزها نقطمٌ الاصل ونصف قطرها يساوي وحدة طول واحدة 

يده مسد 
النقطة المثلثية لزاوية + في الشكل ضلعها الابتدائي 0842 وضلعهاالنهائي 6015 
سكين 
لتكن 808.> زاوين موجهت في الوضع القبياسي : 
- عوسي سيم ع عيبيد مع دائرة الوحدة 
نفرضان ( لا  ,‏ ) - 8 
/ا > 0 « > - 0 مأه 


“ا 6 وهم ي أ - 0 وه 
تدعى بالنقطنّالمثلثيت ( 51760 , 56ه» ) > (لا, * )ع 8 





الإ ااا ل طسوب اس ا سوب اس عي جو سي سس سس ساسج سس سس سس سس سس سمس سس سسسب سس سس سس وسح سس سو سوير 


: منوقع طحب الحوراق 005 005 6011© 10-5 الالالاالا 89 4 


| ل سم ص إعنا حم > إن حنم حدم كج د إن حم كا بيد أب د كت د عن صم ا يا جتنت ضحد جم د عن عم كد أنه إن د بجنت د عن حم > ايا أبنت د كد ص عن تم > بجنت ضحد كت د عن حم كد يه ين عد جم يد بن تم أ أي نت عم حت ص عن حم أ إك) إينتم ضحد حتت د عن تح كا أنه إن حم حت ص عن م 5 مك م كد م ا مس | ا كم م من م | 1-6 2 كك كك لح حك كد لكك 





00000 
مكتب السمس 0 اعداد الاسناذ / ازهر ممثاز 





وتعلمنا سابقنًا قيم النسب المثلثييّ للزوابا الخاصت 609 , 459 , 309 
في الربع الاول 2 تكون القيم للنسب المثلثيت جمييغها موجبت !131 , 605 , 517 


في الربع الثاني تكون قيمتّال5119 موجبتن 
0- , 205©- , 11أ5 + 
في الربع الثالت 7 تكون قيمةّال 1311 موجنات 
0+ , 6005- أ 5[1- 


في الربع الرابع / تا عون يمنال 905 موجبي 








ولايجاد النسب المثلثية _للزاوية (0-:180) 


ننوم بطرح الزوايا الخاصيّ منال 1807 فتكون الزاويت المطلوبة المراد ايجاد قيمتها . 
7 / 
جد قيمة 1301207 , 051209 , 51111209 
(©) نلاحظان © تقنع في الربع الثاني / 
(© نلاحظان 600 مذو + - (1805-605) مزه لأنه يقع في الربع الثاني 
3/. 
2 


511 609 > , 605 609 > - 


1 
2 


4 من الزوايا اللتخاصي نلا احظ ان 3/. > 60٠‏ 00 0, 
نيكون الحل با 





7 - :60وزو + - (1800-605) صاه > 1209 أو 


7-- :0860 - 1800-609) ومه 2 1200 5ومء 
3 ع *060ة - ع (1800-600) مو 2 1209 0د 


ييةيةيةا0اة0ي0 111111111111111 217711111111522 


5 
موقع طلاب الحراق 25 وع08:» © الامع.5ع10-8 مالالا 9 2 


| سصح ا جم شم ١6‏ لشم عن جد حم الل خم عم 65ا لتخم كم هد كم الك كم كيم كن لع كي ذا عم الل شم حينم غ0 لشم عن جد حم الك خم طم ١165‏ للم عم هد حم الك شم كيم ١15‏ لتم عن سد حم الل شم طم 5ن لم عن جد حم الل شم كيم كن شن ع د عم لت خم عينم 5١د‏ شن حي هد كعم لت شم شنم ١ك‏ كن حي جد حم الت شم شيم شا كن عم جد عم لت كسم شيم شد كن حم هد عم لت شم شم ا كن عي سد حم الت سم شن كد كم حم جد حم الت شم عم شد لحن عم كد كم ل سم 7 





مكتب الشمس 0 الرياضيات للصف الرابع الادبي 
مثال 10/ (كتاب) جد قيمة 19801507 , 5101357 , 6051209 
خطوات العمل 


(1) نقوم بطرح الزوايا الخاصىيّ منال 1807 فتكون الزاويت المطلوب” المراد ايجاد قيمتها . 
(2) (309 - *1800) - 1500 , (*45 -1800) - 1359 , (6075 - *1800) - 1200 
(3) في الربع الثاني يكون ال 51116+ ( موجت) 9و ©1311 - , 058#©- ( سالب ) 

(4) من الزوايا الخاصيّ نلاحظان 





الحل / 
605602ت ع(1800-607) ومه؛ 2 1200 وم 
.د ة45وأو + د (45 -1802) دزو ع “135 مزه 
14 
كسس سه 2 (18095-309) 120 2 3111509 


سؤال (افراضي) لتكن ( ١‏ , 2) نقطت مثلثية للزاويالحادة © جد قيمة 1 ,© 431 


الحل , 


1 
7 - 6 ”0560 ع شك 6و - 1 
2 


2 
3/ 
3-0 ا.. <10600ه > ٠‏ د 100و 2 1... 


3/. > 6 مج ج600مج 2 9 ررج؟ 





سؤال (اثراضي) لتكن ( ب ١١,‏ ) نقطةمثلثية للزاويةالحادة © جد قيمة 1 ,© 130 
الهل , 
- 6 .- جه 50ه4موزه - - + 00زه - -. 
+12 وتولوم - 
ع لطا.. <4550وهمن - لا + 056 - لا 
1 - #0 مها <455مه) د © وه 


باس سس سا ع ص اس سم قط سطس سس سطس ام سطس سه ص سه سس سس سس سسسس سسسس سس ساس سس سم سم 


موت سناضب انعوات 05 0) وخع00©108 0 .5ع -و.الاللالل 69 > : 


١‏ 22 هن نكم يذ سد وك كتر خس أشي ينم انك كن صن م صر خم كي ين الك كن عن كم كير خم لحن كن تك كذ يد كك كر لخ الح ين الك كذ ناصرخ كي ين الك كذ إن كم كير خ حي كن الك ين يد وم كر لخ الح ين الكت كن يد وض كير خسن حي ين الك ين د يكم كير خم كن إن تك كذ د كم كر خم كن كن تكن كذ ايد وم كير خم لحن كن الك د يكم كير خم كنض الك كذ د كم كير خم حي إن الك يذ سد وكم كير خم كن طن الك كن سد يضم سكير خم اشن وضر! 





مصحب الشمس 05 اعداد الاسناذ / ازهر ممداز 





4 ) جد القيمت العددييّ لكل مما ياتي : 
0 (13609()2630609121459--13305) 
الحل / --180300 : 605-3مه . 045-241ح) 


( 243 )| : 0 - [1» )|5 3/. د (120609()212060912455 - 30309) 





(ج) 2-7 لسر _ 252 5006 
الحل / “3 - 602مزع . 1 > “12045 . زز-٠مومي‏ 2 “ب 30و00 


د 1 )2*2 - [ق/)»| شد |يرة 2 7 - 243459 -1306095 3605309 





2 
2_3 _ و9 د قاد_و_ 3*3 3ل ل 2 4 - 5 3 “3 - 
4 1 2 4 2 2 2 2 
5_3 - 10-3 10 18-8-5 -2 78 ت المقدار 
رح ا ا 2 








زد ىع 455 تمة؛ 609مة؛ 609مأه 5245م 


الحل / كلاب ٠ووووى.‏ 010 





/ > 5111609 ع 605459 
2 2/. 
6 مون 450 ورج 1311609 65 455 2ووع 


تكد إمسره )سزق) ل 3 إي» 0 | - 


2 2 


ذخ 0 0 0 0 0 0 1 1 اا 222222222222222 222222222222222 22222222222222 020011221122221 


59 
عي جد تسم ماس ب 0005 5غ00©1088) اامجم.وعم-ن) الاللالا 49 > 


© جتت اتج جح بد مم أ الت ييا أ لع شع بج يم لم تع ييا خم لع شع يج عم لم بتع ييا حم لع شع جد مم لم ات يدا خم الع شع حت يم نك بت ييا خم لع شع بج يم لك تع ييا خم لع ع جد يم لم تع ييا خم لع ع حم يم لم ات نيا م لع ع يكم كم لم بتع نيم م لع جع جم يم أ تع ييخ لع شع حم يم ل ات ييا خم لع جع لك كم لك بتع ييا م لع جع احم يم أ الت ييا م لك حت لك كم لكت رم ال-6 حم جد مم لس ضرا ا 





مكتب الشمس 20 الرياضيات للصف الرابع الادبي 
2( اذاكان - - 6 0 فجد © 85؛ , © 5مع حيث أن زاويتّ حادة في مثلث فائم الزاويت 


الحل / 3(2) - 5(2)/. - كا 











3 ) برهن على ان المجموعتين المرتبتين/ 
[4 ,1,2,3 [ 2900ضم1ز5ظ -260 الأكر “45 مأو , 2307مزو! متناسبتان 


العلل (14,2,3,4: أ 0 , 3 ' ل )ا 


ونا 


3 42 1 سدكت - ةك ١‏ ةا 
4 ظ 6 4 4 ةك 4 


4) جد القيمة العدويَيٌ نكل مناياتي . جد النقلة المثلثيان لكل منها 
ف وح د 17 1 < 
() “512150 , 651509 اله 2 |5 > (305-ه أ 
احل / 0 515 > (5175)1809-309 > 01509مزو 
0/3 م 
--_ > 307 605- 5 (05)1802-309ح ع ه 


(ب) 1301357 , “5135م 
الحل / 


55 


4 
52 "45 605 - - (455 -05)1805» 2 1350وون 


1- تح 45ج > (457 - 3001805 2 301355 


(ه) “510120 , 311209 
الحل / 03 
الحل / 00 > 609 مأ > (1800-609)دزو > 1209وزو 
58 > “18060 - > (430)1809-609 2 1200مو 


اسمس ...1111111 ...111111111 ...11111111111 11111.11سس؟ىر1]1111 ار 


: عم عدت متسيس تتم توت 05 2025 الا0 .5ع 10-8 الالال في 


لس ب ب بت عن ب عم حت كنم بم ص بر جو يك عم حت كم ب من حت عن يك سم حت كم بم م عن عن يك عم كت كم يم م بت ع حك عم جام كم بم م حت عم ب سم حم كنم بم سن بت ع3 ع سم حم كم صم سب حت هن ع م ست ) اح عم صوكم بعت كت 1 اما ٠‏ م ب عم كت ) ا ابا ا 0 اح عم ص كعم بع كت عدر 









مكتب السمس 1ه اعداد الاستاذ / ازهر ممتاز 
ي) 886 مثلث قائمالزاويةفي © فيه 4070 - 806 ؛ 607 > 8 > جد مساح المثلث ؛ 


الضك > زرسم المثلث 8186 القائم الزاويت في © 











286 الوتر 
ع 86 ىج ُ : - 
الارتفاع »ا القاعدة ‏ * : > مساحيى المثلث 
“م 4.7 - و 3 _ يغ : > مساحم المثلث 6 ظ 3 ًّ 
م ) سلم طوله 10 متو مرتكز بطرف التق كن ىارض افْقَيّ مستويت وطرفه الاعلى على 


حائط شاقولي فاذا كانت الزاويي بين السلم والارضك 307 فما بعد طرفه الاعلى عن الارض : 
وما بعد طرفه الاسفل عن الحائط ؛ 8 41/3 
الحل / بي 1 


د * 
ا تت لد هش ده 
46 # 


لت ع 305 اه 
10 


1725 دعا د 10 - “2 
بعد الطرف الاعلى عن الارض 0 22-5 
ةد 


+ - "7 300 ومء 
0 2-2 10 





- 
ير «- 201-103 
3 2 5 - بر «- م 5/3 > ز 
بعد الطرف الاسفل عن الحائط 0 8.63 - لا 


ا 1 


7/ 3 | نقطة مثلثية للزاوية” الحادة 6# جد قيمت ١‏ , 1886 
1 2 نه 


الحل / 








مكتب الشمس اه الرياضيات للصف الرابع الادبي 


زفاك ارك والانخاض ١‏ شدما تمك ن: ظ “2523111010 0غ 
نتمكن من حساب الارتفاعات والابعاد عندما نتمكن من ح مث ا 

قياس الزوايا التي نذراها فيها فاذا وقف راصد في نننطن / ونظرالى 

نقطي ) التي تفع فوق أفق 8 فان الزاويىّ الحاصلن بين 
المستقيم الواصل من عين الراصد الى نقنطيّ ©) وبين افق ./ 5 يم 
تدعى زاويض ارتفاع م) بالنسيخّ الى // عن 3-10 
مثل الزاويس 088) .> في الشكل (10- 3) أدناه ش 
اما اذا كانت عين الراصد ف ن) ونظرالى 4 التي تحت افق © فان الزاوين الكائثن بين المستقيم الواصل من عبن 
الراصد الى نقطيّ ./ وبين افق ن) تدعى ( زاويت انخقاض 26 ابالنسبة الى © ) مثل الرْآوَينَ .م 6ه 













مثال 11/ (كتاب) طائرة ورقية طول خيطها 30(متر فاذا كانت الزاوية التي يصنعها الخيط مع 
الأرض ( افق ) هي 607:جد |رتفاع الطافرة اعنالارض . 9 
الحل ٠‏ نفرضان,ارتفاع الطائرة عن الارضّ > ا من الولكتدات 6 





511607 > 
30 


ظيدا افيض لنب 
2 230 2 


ارخفاع الطائرة ‏ 0م 152/3 ع ] 





شال 12/ (كتاب) وجد راصد ان زاوية ارتفاع قمة ماذنة من نقطة علس الارض تبعد 8 متر عن 
فاعدتها_تساوي “45 فما ارتفاع المشذنة + 
الل ٠‏ 61800 لك قائم الزاوي في 8 
القابل > 211459 
المجاور 
كم > 1 
8 
ارتفاعالماذنن متر8 تح قاكثر . 
مثال 13/ (كتاب) جبل ارتفاعه 2350 مخر وجد راصد من قمته أن قياس زاوية انففاض نقطة على 
الارض ”30 فها هو البعد بين النقطة وادراصد ؟ 
الحل / قياس زاويت الارتفاع > قياس زاويج الانخفاض 
نظ شلك قائم الزاويفي 8 
221350 1 يي قم 
ا > ف هنمز 
6 5 عي ١‏ 
البعد بين النقتطيّ والراصد متر 4700 > علخ .. 














مكتب الشمس 04 اعداد الاستاذ / ازهر ممتاز 


1) وقف شخص في اعلى برج وأبصر شجرتين تفعان مع قاعدة البرج على استقامي واحدة . 
فكانت زاويي انمخفاض فاعد:ة الشجره الاولى 607 وزاوي” انخفاض فاعدة الشجرة التانييى 
7 جد المسافت بين الشجرتين. معالعلم أنارتفاعالبرج 30 مترا. 
الحل / 








11١ 






1 11 : : ؟' 9 لسعم 


0 المسافي بين الشجرتين 


ا 
1 اتزااالل 













- 1 صحا )1 اا رزل لف 


2) من نقطت تبعد عقاعدة منذنت 50آمترا وجد أن زاويي از 
الحل / نفرضانارتفاعالمنذنت > ١‏ 
ا 6 

50 


' فما ارتتفاع المنذنة 





5 30 ام . 
ارتفاع المنذخنص متر 28.9 0 كط 














مكتب الشمس 0 الرياضيات للصف الرابع الادبي 

3) عمود متههرياء مطونه 6 أمتارمثيت شاقوليا ( عموديا) على أرض أفقَِييّ ومربوط بسلك في 
نهايته العليا و مكبت على سطح الأرض وكان قياس الزاويت الى يصنعها السلك مع الاروض 
7 فماطول السلك . 


الضل / نفرضان طول السلك > 7 
6 








4) وحد راصى زاويي ارتفاع منطاد مثبت هي 7 ولما سار الراصد في مستوى افقّي نحو المنطاد 
مسافت 1000 متر شاهد ان نزاوي الارتفاع هي 607 جد ارنفاعالمنطاد 


>7 طلخل / نفرض انارتفاعالمنطاد > (] 





(عيب مص تس تح 210000 6ه 
نعوض معادلت (1) في معادلي (2) 
0 + ل 2 7 7/3 


0+ لكا ت 7-16 3/ 


0 - )-1.732706 
0 - 0.7321 
100 ل 
0,32 
6 2 
3 3'يات 


6 «<اكا 3ل > م 
ارتفاع المنطاد ‏ متر 00 2366 - (] 





. 
ِ موقع طلاب الحراق 6 وعموزه 6 - 5.0 عمسو الاللاننا © “ 


لح سي رد سساو ل ل ا ل له لاود ل ا ود لا ل سي ا لول سا ل ل اا لوده لاود ل ا ود سا لا ل لي ا لود لج سلا ل حي ارم شي يوسي سس عي يي لحي سي سبي سي رسيي ل حي حي سيت راسي سر حي ا حر سي يي وسي س حب اي حر سي سبي سي حي حر سي سبيت وساي سو حي حي سيوسبيوت رودي سو رحبي ور حر سبيوسبيك بوسيى -ودعمي 





مكتب الشمس 1 اعداد الاستاذ / ازهر ممتاز 





سؤال (اثرائى) وجد رجل يجلس على ظهر زورق ان زاوية ارتفاع قم عمود فوق سطح منزل تساوي 307 وبعد 
ان تتحرك الزورق مسافمّ 00117 في اتتجاه العمود تماما وجد الرجل ان زاوينّ ارتفاع قم العمود 
7 وزاويت ارتفاع قاعدة العموذا اق ١:30‏ سب ارتفاع كل من العمود والمنزل 


الضلك / نفرض انارتفاعالمنزل > +3] : نفرض ان ارتفاع العمود > 112 . نفرض ان ارتفاع العمود والمنزل > لا 





ل 1 
106 لح عو ف - :6100 
7 1 60 ذل )“ا + 60 57 


])00 


نعوض معادلي (1) في معادلي (2) 
“ا + 60-(3/) كني 
6“ + 60 2 336 


كا -لكا +60 - 326-66 لا 


226 - 0 












ب 
1 : 
كك 
0 
0 
5 3-0 0 
2 1 م 
0 0 
| 2 لا 0 
ا آذك 
1 اا 0 
للدم [١أ‏ 2 5 0 1 
4 0 و 5 1 و 
و 1 
- 
2 
1 


مكتب الشمس 1" الرياضيات للصف الرابع الادبي 
| الفصل اللرايع 


معادله مجموعةه نقاط فى مستوى الاخدافى 
يوجد نظام لقياس الزوايا يسمى التقدير الدائري . وتسمى وحدة القياس فيه الزاويي النصف قطربىين 


(1) معادلت المستقيم الموازي لمحور,الصادات ويمسر بالنقطة رات 
(دلا , وكا) مي : ركلا -16 وعنليدّما"0 > را فأن 4 
المستميم ينطبق على محور الصادات (ولاىب») هه 

(2) معادلة المستقيم الموازي لمخورالسينات ويمر بالنقطن : 


(ولا , و6) هي : رلا لآ . وعندما 0 - لا 
شان المستقيم ينطبق على محور السينات 


لذلك فان معادليّ محور السينات اواتعادلي مخور الصادات ا 








+ الي لستقيع الث كاين 
لنفرضان 35 © ا 0 داولاحاة 5 : (ولارب»ا) 3 


والتي نسمى بالمعاد لي الكارتيزبي 0 تقيم مارينقنه نه . 


مثال 1/ (كتاب) جد معادلة المستقيم المار بالنقطتين (5 , 2-) , (1- , 3) 














الحل / مه > (ر, ء , (5 , 2-) ط ,(1-,3 ه 
تلاحيلا د لادلا . 
3-5 الإاسيي 
فت جح اكلا ى 1+*ة ‏ ابن 
55 97س قله 2-5 


8-< 6 5 5 - لا5 - 
0 > 5 + 18- /إ5 + >6 
معادلي المستقيم 0 5 13- لا5 + كنا61 





تب الث 9" اعداد الاستاذ / ازهر ممتاز 
مثال 2/ (كتاب) جد معادلة المستقيم المار بنقطة الاصل والنقطة ( 5 , 3-) 
الحل / لنمكحن (0,0) 3,5(,0-)م 

نجد معادلة المستقيم 08 وهي علا د در 


5 - المجة 0 - 0,_5- 
3- 12 0--3-- 1-0 
معادلةالمستقيم ‏ 0 > لا3 + لا5 <- /ا31- > 








ا 


ع إن ا 0 5 
0 2 : ا 8 
6 0 تس 000 00 0 
١ 2‏ 1 0 2 37 1 30 3 97 20 2 4 
١‏ 1 :72 0-0 5 
ال اسمس ل صصص عه 0 0 7 2 
3 0 
0 


0 





تعريف / اذاكانت 6 هي قياس الزاويةالموجبت التي يصنعها المستقيم | مع الاتجاه الموجب 


لحورالسيناتفان 2 24886 11 حيث -1800(//90 , 0] © ) 





مثال 4/ (كتاب) (أ) جد ميل المستقيم , | الذى يصنح 457 مح الاتجاه الموجب احور السينات 
(ب) جد ميل المستقيم ‏ | الذي يصنح 1507 مع الاتجاه الموجب احور السينات 
الحل / 0 ههه 2 بأ ميل الستتيه ١‏ 


55 5 بأ ا 


1 > با 13.. 
حذلك 886 > ما ميلالستقيم 





(1800-305) 30 2 يام د :20150 - 





؛' موقع طلاب العراق _ 10885 © 0885© © 2 اللمم.5عه-هز. لاما © “ 


| ع يع يا ييا يد يد يسع سر يس سير يي ياد ص2 آي خسر سر عسي سير بير اير ص2 ير بس ير يتن سير يي اير ني اي بسي سر بصب سير يي ييز ص2 ير بسر سر سس سير فير ييار ص2 آي سس سير بيت سي يريبير كيم يب بس سس عست سي بي اير ير اير بسي سر بست2 سي يبي ايت بير اير بسر ير صس2 ريسي اير ص2 آي بحس صر سير سير يي لير ير سي بسي بر يتن سر بسي إير صر ير بسر ير بس سر فير ييار صر ير بحس ير فس ريسي ير ير ير بس بسر بس سر يس يي يي ير بس بس بس كر 

















مكتب الشمس 1 الرياضيات للصف الرابع الادبي 
نشبحة / 

(1) محورالسينات أوأي مستقيم يوازي محور السينات فان ميله 2 0 

)2( محور الصادات اواي مستقيم يوازي محور الصادات فان ميله غبر معرف 

(3) معادلةالمستقيمالمار بالنقطتّ (,لا,,)) 2 وميله 17 فان معادلته هي 









مثال 5/ (كتاب) جد مغادلة المستقيم المار بالنقطة ( 4 , 3 - ) وميله . 
الخل / ظ ل»ا-)م - ( لجدلا المعادلي 
3 * [(3 + 4-6 -ل] 
(3+ )318-1222 
6 + )2 - 12 -ل8ا3 
0 > 18 -ل38 + 218 
محادلت المستقيم 0 > 18 + /[3 - )2176 








مثال 6/ (كتاب) جد معادله المستقيم الذى يمر بالنقطة ( 3 ب 2- ) والذى يصنح 1359 مح 
الاتجاه الموجب احور السينات 
الحل / (2,3- )3 (رلا, بكا) 
31357 ت لم 
( 459 - *1809 ) مج > جم 


12457 تم 
1- 2 ننم 

)م > (رلا-لا) 
(10+2- ع ةدبن 
2 -- 86 ت 3 لا 


-,( 





معادل: المستقيم ‏ 20 1-يثإ + كا 








نفرضان معادلة المستقيم هي 0 2 ن) + لا + 3176 حيث 8 © » , ط , 3 
وكل من ١‏ , 3 لاا يساويان صفرا معا. 
)1( لبق اسع 0 > لا 
المققطع السيني 
وتمثل معادلي مستقيم يوازي المحور الصادي 
(2) بوضع 0-« 


77 - ظ 
وتمثل معادلي مستقيم /المحورالسيني 
(3) ميلالمستقيمالماربنقطتي تقاطع المستقيم 0 > ) + لاط + 31 معالمحورين الاحداثيين واللتانهما : 


),0[ 01 3 





< 0 - © + يرج < 0 > 0 + يا ءا0 + 27 ... 





< 0 - 0 + لآم < 0 2 0 + باط + 76“ 0.:. 


يكون ميل المستقيم الذي معادلته 0 2"ر) + لاط + 276 


0-3 | معامل< ) 
تعلم تت 2 اللستنك 
يكون 0 0 إمعاملل 





2ت 10 يشرظ ال , لا في طرق واحد من المعادلسّ وان 0 72 ا 


مثال 7/ (كتاب) جد ميل المستقيم 0 - 12- 40 - 3 ثم جد المقطعين السيني والصادي 


الهل / معامل لا هو 3 ومعامل لآ هو4. 4 - > ط , 3 > 3 





2 + 72-0 +اي72 -ا3 د 316-12-0 2< 0 - لا المقطعالسيني 


كتج رج 12 غ31 








َ_ 2- 4 - ىج 0 > 2 المقطع الصادي 








>10 


الرياضيات للصف الرابع الادبي 
العلاقن ببزسيان مستتيمين متوازيين ‏ 





اذا كان المستقيمان متوازيان فان ميلهما متساوي والعكس 


يا /! با <> و33 ت ,11] 
العلاقة بين ميلى مستقيمين متوازيين 


(1) اذاتوازى مستقيمان فان ميلهما متشظلآقتي . اي اناذا كان زنا#// ربا فان 5212 > !!١,‏ 
(2) اذا تساوى ميلا مستقيمين فانهما اي المستفيمان متوازيان. 


5 معادلته هي 0 - 0 مس لابرط + 27 


52-3 : ب 
ها معادلته هي 0 > ,© + لاوط + لاوج ايان 2- - 1 











)3( اذا كان نعامك مستقئئئان فان حاصل ضرب ميلهما > 21 
ولسسياه ظ جل 7 
اي انه اذا كان دا 5 ها فان 1- 5ي178 كارلظ أ 0 إد 
(2) أوميل احدهما يساوي مقلوبٍ ميل الاخر وبعكس الاشارة . 
مثال 8/ 


(كتاب) برهن على تعامد المستقيمين 0 - 3-8 + كا4 . 7-0 + لإك - 316 


بس رانك به ع تعاود ا عا و لام امك بره لد 





3 هه 53 -- [ معتل 
4 بحت هب | معاملرلا) ا 
3 32 2ه | معاملجلا) 

1 5 د 111 ,11 





موقع طلاب العراق 


05 دع108» 6 001 .10-885 انالا 69 4 





لوثم 
ْ كتب السمم 1" اعداد الاستاذ / ازهر ممثاز 
مثال 9/ (كتاب) جد معادلة المستقيم الذي يمر من النقطة (1 , 2- ) 

ويوازي المستقيم 0 - 7 + 216 /318 


الحل / 1 جع 77-0 + كإا 2‏ لاق 


9195959597235952525252522؟0022222727 





2 و(مساكييومد_ _ (معملءا) _ حال 
5003 إسملر” "١‏ 
المستقيمان متوازيا ن ©» ميل المستقيم المطلوب - َ 


معادلة المستقيم بدلال0 نقفطت وميل [ نقطة ومستقيم ] 





(2+ »)2 > زه ب) 






جد مها ات الدج رمن اليخككز 531 -,3 ) وعصودي على المستقيم 1 ت لا +31 
17 جه 2-1 لا + ينوناق 
و--ع3_ _ (معامل “ا) جيه 


و (معضلي-” 1" 


الحل / 


مسي لست وه 


بما ان المستقيمان متعامدان , اذن ميل المستقيما 


[ لانالمستقيمان متعامدان 1 1 2 





معادلة المستقيم المطلوب بدلالي نقطتّ وميل هي . 


(3 دعا)ي» (قع ز) 
3-< 2 15 +39 
معادلت المستقيم المطلوب 0 5 18 - ل[3 -<« 


يوا ل ا اس ل م اس ع ال ل ال ا م ل لس م ل ل أ ام ل ل لس الس ل ل م ام لس لس لس اس ل ل م اص لس ل لس أ ل ل م لس لس لس م أ م ل أ ع لس ل أ اس م لس ل لس ل أ أ أ ل ل ل لس أ أ ع أ إل ل لس ا أ م م ام إل لس إل ا ل ل لس لس ا ل ا ا م أ لس ع ل ل أ ام لس لس لس سي ل ل م م لس لس لس أ ل م م ص اس لس لس ام ص سد سد اس 


موقع طلاب الحراقّ 85 © 5عهونه © ا6001 061 .لامالا 49> 1 






































































































































مكتب الشمس > الرياضيات للصف الرابع الادبي 





الحل / ا 2ك ع صر اين 


(2) اذاكانك (3-,/لا) 5 , (3, 2) 2 فجد قيمت آلا بحيب يكون ميل 0ه -1 





ول - دلا ل 
١‏ / م 
كه بغ - و26 
3 - هووح | 
2 '/ايا 2 











نايا : لكل فقرة مماياتي اربع اجابات واحدة فقط صحيحي. حدد الاجابي الصحيحىّ لكل ففرة 


0 لااهي )ةا يب يي يي يش 0 - 


قو | 2 ب 7 2 
0 !با ]نس 2 م م 
1- _ 2 
2 


الجواب / #6-<ا د اى ول درل . 


سس 


همع لد علج له 
بماان الأ لا ا مستقيمان متعامدان .اذن ميل 2 > 1 05] 








(2) اذاكان 11" // .18 يمربالئة لنقطتين (3- ,2) , (3 , 2-) فانميل 1 - 


جيه 





اعداد الاستاذ / ازهر ممثاز 


مكتب السشمس 14 
فالها :(1) 2 يبن أن الستفيم 1١‏ امازبالتقطتيق (4:18) ,(41,3- ) يوازي المستقبه 


ا الماربالتقطتين (1- , 0) , (4- ,2- ) 
3 - 6 الا - ملا ا يا 





بماان الميلين 1- 17,2 16] 


مجهي 
اذن المستقيمين !ا . !ا متعامدان 





رابعا : (1) جد معادلةالمستقيم الذي ميله 2 فوسو هالتقطلخ (4-: , 0) 





الحل / ظ : ظ 
2200 - مرك > 4 برج + ا 2 2خ« )0 - »)2 5 (0+4)) 


0< 2 8 +219 
0 > 2+8 + كنئ1- 
معادلةّالمستقيم 0 5 8 -ل/لإ2 -16 

















.يي تت | .تت تبت .تخت .تت تت .تت لخت تتت.. تت .لخت تت اتتتت.. تت تت لتتت. تت تت .تخت .تت .تت تت .تف تتم .لخت .تت .تت .تت .تف تت .تت .تت ...ات ...تت ...تت .تت .تت .تت تت تت ...تت .تت .الت تت تست تف .تت ...تت تت ...لت ...تت تت تست ...تت ...تت .تست ...تت ...الت تت .ل.ل ...لت لت .لت ...تالت ...الت ...لت لت تت ست لتقن ...الت لت لالت الس 


ظ موقع طلاب العراق 05 0005 10-5011 الالالالالا. 90 1 






مكتب الشمس 18 الرياضيات للصف الرابع الادبي 
(42) جد معادلي المستقيم الموازي لمحورالسينات ويمربالنقطت ( 1- , 2 ) 
الخل /) بماانالمستقيمموازي //محورالسينات 





10+ ليا + (2 -«<)0- (1+ل) 
معادلٌ المستقيم 1- > لا 


(3) جد معادلة المستميم الموازي لمحورالصادات ويمر بالنقطتة [1- ,22 ) 
الخل /) كل مستقيم // محور الصادات فان ميله غير معرف 


أي ان ميل المستقيم 11١‏ 2ت / 














0-0 
معادل/ المستقيم ‏ 2 > 2« 

(4) جد معادلالمستقيمالماربالنقطتين (3, 1- ) (1,5- ) 

الخل / بماانالاحداثي السيني ثابت 


والاحداثي الصادي متف 0 
اذن المستقيم يوازي // محور الصادات متيو أثابت 


وهذا يعني ان معادلث المستقيم هي 1 - 2 “7 (5, 1-) 





كتب الشه 7 اعداد الاستاذ / ازهر ممتاز 
(5) جد مغاذلةالمستقيم أ اماربالتقتظطح ( 1- , 2 ) والؤازي للمستقيم الذي ميله َ 


الحل / بماانالمستقيم ا موازي للمستقيم الذي ميله - 


جستتته | لجعي 


2 
بماان المستقيمان متوازيان يعنيان 1< نا" )اذن 9 111 > رآ : 
والسبب /اذا كان المستقيفان متوازيان فان ميلهما متساوي والعكس صحيح 





نذا | ذن 


1) +1 > 


22 26> 341 + لإعاة جد 3« د 





/ 3- 
(6) جد معادل#المستقيم الماربالنقطة ( 2 - , 0 ) عموديا على المستقيم الذي ميله --- 


»ع 
الحل / نرمزللمستقيمالماربالنقطة ( 012-2)> 21 . 
تومز للمستقيم الذئ مله 7 -- 1 
ان 5 > ©8١12‏ لانالمستقيمان متعامدان + ل م 


3 





قد |(ه -»ة > (2+لا) 
0 »5 2 2ق + لا »3ت 
516 > 6 + لاد 

6 > 3+6 + كاه 


معادلت المستقيم 1 0 >6 لا3 -غا5 


جيم تتا تتا .تت تف ...تت ...لت ...تت ...ةا ...تت ...تت ...تت ...تلت ...تت تت ...تت ...تت ...لت ...لت ...تت ...تت ...تت ...تت ...ل ...لت ...تت .ات ...تت ...تت ...تت ...تت ...تت ...ته ...لت .تت ...ات ...تت لتق لسو 
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ظ - > 1303090- 120)1805-3090(2 > 1301509 - جم 
+ 12+ ولو + لاا + »« [ ل «اامع لادلا 
0 2 1 + 53+ لاقل ول إ(1+ »)2 ح (5*ل) ‏ 

(1 + *«)1- .5» 3/. + لا »3ل 


1 -<ا- ت 5./3 + لاول 
1 ت 3ل.5 + لاول. + » 


م ه |إين 






(1) 


الجواب / 0 - 16 + يا8-- 41 


ظ جع ش | 
د جحي ع حل ع لا المقطع الصادي 


. الميل ” صفر » .. المسنقيم // محووالسينات 





[2غ , 





كتب ال مم زف اعداد الاسناذ / ازهر ممناز 


نرمزللمستقيم الذي معادلته 0 > 3 + لا- 2 > آلا 








بماان المستقيمان متوازيان يعني ان ناص - الا صم 
2- ا م..,2 
2 - 216 > (5+ لا 
0 5 -+4 -لا- كا2 <ذ 22-4 ت 5 + لا 
معادلت الستقا ١‏ 1 0 > 9-لا-28 
فجد فيمي /لا اذا كان 
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مكتب الشمس رف الرياضيات للصف الرابع الادبي 





الاحصاء 
المنحنيات المتجمعية / تناولنا في السابق الجداول التكراريي ذات الفنات والجدول التالي يعطينا فحكرة 
, تفصيليت على التوزيع حسب الفئات : توزيع السلع في احدى المخازنتحسب فنات الوزن بالكيلوغرام 
من الجدول (1) نجد ان عدد السلع التي يتراوح وزنها بين 25 كفم الى ال افناتالوزن [ التكرار 2< 
من 30هي (4) وكذلك عد السلع التي تتزاوح وزنها بين 50 الى 55 كغم . | (كفم) _ ١‏ (عددالع! | 
هي (7) سلع والتي يهمنا التعرف على بيانات اخرى اجماليَي بدلا من البيانات [ 
التفضيليي فمثلا نحتاج الى معرفة عدد السلع التي تقل أوزاتها عن 30 
كفم وهي في هذه الحاليّ (6) سلع وتحصل عليهها بجمع التكرارات في 
الفشتّين الاولى والثانيج وكذلك تتحتاج الى معرفي عدد السلع التي تبلغ اوزانها 
(45) كغم فأكثروهي (20) سلعت وتحصلعليها بِجَمَع التكرارات في 
الفنات الثلاث الاخيرة لذلك نحتاج الى تكوين جداول تكرارية متجمعم 
وفي هذا الجدول يتم تجميع التكرارات من احد طرفي الجيدول الى الطرف 
ا 0 الجدول رقم (1) 
أولا - الجدول المتجمح القتاعد / 000 : 
في هذا النوع من الجداول ييتم تجميع التمكرارات من جهن الفنات الصعيره 
ويا أمال البندول قناقن اسفله) وتتكون هذا الجدول من عمودين : الاول للحدود العليا للفنات 
والثاني للتكرار المتجمع الصاعد كما في المثال الاتي : 


مئال 1/ (كتاب) كون الجدول المتجمح الصاعد للبيانات الموجودة في الجدول (1) 





ظ ظ 177315 17ل 
الحل / (1) تكون جدول من عمودين 0 ؟ 3 ظ 
)2( يخصص العمسود الاول للحدود العليا للفتات وهسي 
أقل من 25 كفم : أقل من 30 كفم ... وهفكذا 
(3) يخصص العمود الثاني للتكرارات الملتجمعت: الصاعدة والتي 
نحصل عليها من الجدول رقم (1) حيث نجد ان عدد تكرارات 
القيم أقل من 25 هي (2) . وتكرارات القيم التي أقل من 30 
هي 6 - 4 + 2 والتي أقل من 35 هي 11 ملت اس اياي 
وهكذا نضيف التكرار بائتالي الى المجموع السابق في كل 
خطوهة حتى نصل الى مجموع التكرارات حاخر تكرار : ظ 
متجمع وكما في الجدول رقم (2) في 33 
"2 ثانيا- الجدول المتجمع الشازل / 00 7 
ذا الجدول د تجمع التكرارات من جهت القئات الكبير الى جهن الفئات الصعيره َ 
هذا الجدول نجمع : يي " 0 
[لسمة امدق اليد التتكراري الى أعلاه ) ويتكون هذاا لتجدول أيضا من عمودين : الاول للحدود الدنيا للفئات 
والثاني للتكرار المتجمع النازل كما في المثال الاني : 


بلا اس ا سا ا اس سا ا ب .ااا ااا الا الا ااا ا ااا اانا ااا _االا: اتا اا ا ااا اتا ااا.. ااا._ااا. اا _ لاا اا اا ااا ااا اا ا ااا اا ااا ااا _ااتا.. ااا _اا: اا _ اا ا ااا ...ااا اا _ لا اا ا ااا اا _اا اتا اا ا اا ااا _اانا.. ااا _اتا: ااا _ اا ا ااا ...اا ااا اا _ لاا اا اا ااا ااا اا اا اا ا ااا ااا _ااتا.. ااا _اا: اا _ ا ا ااا ...اا _ااة: اا اا اا اا ااا _اا. ااا _اا. ا اا ا اا ااا_ااا.. ااا _ا اا اا ا اا ا _ااا ا د17 


١ 5 11 -‏ ]| و 5 ! 5 : ظ : 
ظ 00 : 3 105 2015 01/1 .5ع - 10 . الا زالالالا 1 
0 حال 2 وجح 1 ويسدي دي يوسي 1 يوس براضت ينك يوسم مسي 1 ووس لصي يرك يوسمي سس بس ودر ليسي 1 ويسيو ني يساوي 0 ولوسو امد سم ددا ديدي لوايسي 1 ديدي يساوي ١‏ لوحت ودشي س1 يعدي دي لوايسي 5 ينيدي وبي 0 واي سمي مدي يوسنو نسي 0 ويسدي دي يوسي 1 اوسني دوتو 3 ؟ 








مثال 2/ (كتاب) كون الجدول المتجمح النازل للبيانات الموجودة في الجدول (1) 
الل / (1) تكون جدول من عمودين 


مكتب السشمس ل اعداد الاستاذ / ازهر ممتاز 


(2) يخصص العمود الأول للحدود الدنيا للفئنات وهسي 
0 كفم. فاكثر من 25 كفم فأكثر 
(3) نخصص العمود الثاني للتكرارات المتجمع: النازلة والقي 
نحصل عليها من الجدول رقم (1) حيث عدد تكرارات القيم 
التي تساوي 20 فاكثرهي (50) . وان تكبرار القيم التي 
تساوي 25 فأكثرهي 48 - 2 - 50 والتي تساؤي 30 
فاكثر هي (44) . وهمكذا نطرح التتكرار السابق في كل 
خطوة حتى نصل الى آخ ر تكرار وكما في الجدول رقم (3) 
تعمتيل السيانات 


() لمنحنى المتجمح الصتاعد / 
لتمثيل المنحني المنتجمع الصاعد ؛ نرسم محورين متعامدين ونخصص المحور الأفقي للحدود العليا للفنات والراسي 
ليود يميه شم نؤشر النقط على الشكل بحيث تكون الاحداثيات السيني للنقاط هي الحدود العليا 
للفئات ثم نصل هذه النقط بخط ممهد لتكون لدينا منحني صاعد يبدأ من أاصغرتكرر متجمع لهسي 
بالتكرار الكلي . بيد 
مثال 3/ (كتاب) أرسم أ لحتس المتجمع الصامد من بيانات الجدول (2) 


الحل / (1) نرسم عمودين 





الجدول رقم (3) 


ونقسم المحور الافقي حسب الحدد ود 

العليا للفئات الموجودة في الجدول 

وشي ........... ,و 30 , 25 
)2( ونقسم المحور الراسي الى 

اقسام متساوين 

بحيث نشمل مجموع التكرارات , 
(3) ثم نؤشرالنقط بحيت تاخز 

الحد الاعلى للفدي 

مع التكرار المتجمع الصاعد . التكرار امجتمع اله الصاعد 

اي (2 , 25) , (6 , 30) , (50 , 60) 





لببب777ب7بر_ ري ير 
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مكتب الشمس م الرياضيات للصف الرابع الادبي 


(ب) لمنحني المتجمج النازل / 
في هذا الجدول تجمع التكرارات من جه: الفنات الكبيرة الى جه: الفئات الصغيرة ( اي من اسفل الجدول 
التكراري الى اعلاه ) ويتكون هذا الجدول أيضا منعمودينا اول للحدود الدنيا للفئات والثاني للتكرار 
مثال 4/ (كتاب) أرسم المنحني المتجمج ,التازل من بتتافات الجدول (3) 
ونمسم المحور الاففضي حسب الحدود الدنيا للفئنات 
الموجودة في الجدول وهي .... , 25 , 20 
ونفسم المحورالراسي الى اقسام متساويث بيحيث تشتمل 
على مجموع التكرارات ثم نؤشر النقاط بعندٍ ذللك باخذ 
الحد الادنى للفئم مع التكرارالمتجمع النازل 
(50 ,و 20). (48 ,  )25‏ ... (5 , 55) 
وبعد ذلك نصل هذه النقط بخط مستقيم ممهد الحدود العليا 
لنحصل على منحني المتجمع النازل 55 50 45 40 35 30 25 20 
مخاسيس الشرعة الجر عردة 
سوف نتناول أهم مقاييس النزع” المركزين ( الوسط الحسابي ., الوسيط . المنوال) وتختلف هذه المقاييس الثلاثى 
من حيث الفكرة وطريقة الحساب وان لكل منها مزايا وعيوب كما ان هناك بعض الحالات التي يستخدم فيها 
احد المماييس دون الآخر. 








لمن سط السام أحجح هه اسم / انه القيمم التي لو حلت مكان فيمى كل مفردة في المجموعسىي لكان 
مجموع هذه القيم الجديدة مساويا لمجموع اليم الاصليّ وبالتالي فان الوسط الحسابي يساوي مجموع القيم 


على عددها ويرمز له 89 


اوة - البيانات فير المبوبة / 
الوسط السابي د 1# 0 ريون جك #سمبية ولا + 2 
عدد القيم 9 


مثال 5/ (كتاب) اذا كانت اعمار خمسة اشخاص هي : 5 سنوات , 8 سنوات , 9 سنوات , 12 سنة , 11 سنة 
احسب الوسط الحسابي للاعمار 


الحل / الوسط الحسابي “2ط ليع عن لظم سس 1 
عدد القيم 5 
9 2 8 -- 23 
5 


- موقع طلاب العراق د10 وعم6 © _ .10-885 .الالال 49 


رودب حيس سج حي ميو حي سسا سي حي جحي سس سي سيو حي ساو سي سي يحي سس سير سبو حي سس سي سي يي سح سي سبو حي سسا حي سي يجي حي يي سيو حي سيو سي سي محا سس يي سب حي سساو سي سح حي سس سي سحيو حي حي رجح يوحي حر سح سو سا م حو سو ل يو سر يس سا حي سس سر سي حي حي يحي يوحي حي حي جحي سو سرحي حي سس سير سبو حي سا سي ع حي سس سي سمو حي سسا سي سح حي سي يي سي سي سيو حا د حي سس سي سبو حي سي يس ا سر 











عت نالشهي 1 اعداد الاستاذ / ازهر ممدار 
ثانيا - البيانات المبوية /) الوسط الحسابي للتوزيع التكراري البسيط 


_ مجموع حاصل ضرب كل مركز فئة في تكرارها 
الوسط الحسابي م السسمججحح” دون 
تعني الوسط الحسابي 2 76 . رمزامجموع > 57, :229:1 ول 
5 


مثال 6/ (كتاب) 

هب أن هناك (3) أشخاص عمر كل منهم 8 سنوات , 
و(5) اشخاص عمر كل منهم 9 شنئوات 
و(4) أاشخاص عمر كل منهم 11 سنة 


وشخصين اثنين عمر كل منهم 12 سنة كما شي الخدول 
أحسب الوسط الحسابي للعمر 


الحل / معي يه سس در آَ 





6 سس دود حيو له ١‏ 


اناه من 1 
ٍ 2 _ : 2 1 7 010 0 -02 ' 4 35 كبا قد 
لست ركه ا 
0 ك--- 





الوسط الحسابى للتوزيج التكرارى ذى الفسات / 


كك ال 


مئال 7/ (كتاب) أحسب الوسط الحسابي من الجدول التالي الذي يبين توزيخ منة شخص حسسب 


فنات الوزن بالكيلوضرام 









الجموع [ 80-90 70-1[ -60 | - 50[ - 40 | - 130 _قتات الوزن _ 
6 1 331 316 [25[ 28 [ 15 | 5 إعه ا«اشخاصد 


4 
مركزالفئة الاولى ب 7 20 - 35: مركز الفنة الثانية - 2 0 


يرمز لركزالفئت ()) وهو عبارة عن مجموع فئتين متتاليتين *- 2 
(2) نضرب مركزكل فت (1) في تكرارها ) ا( 


جدد- ظ 
موقع طلاب العراق مه © وعموزه 6 - 0 كع هسه ناملالا 1 


2-2 2ج لحن خخ جحو حدي ح حا عد لحن حيحح ‏ ح ىحي كح وح عد لحن حجر حي حي كح وح عد شح خاي 22 حدر اح حا جد لحن حي جح حدر كح وح حي شح خحي ح وى حي حب وح ع شح خب ب 22 حي حا حي عد لمح صرح حسرح وح حصرو ع حر يح سح ججُيوسحح مع حر شخيحه حس جوح عي حر ع رح ولح جور حم لج حر عي حا حو ججواحر حم عو حر حم سح ور ع عي حر يح رح يوجر لو حر وح حي سير 











مكتب الشمس ف الرياضيات للصف الرابع الادبي 


(3) فوجد الوسط الحسابي من العلاقى التاليي ك2 _- 4 


26 





مثال 8/ (كتاب) جد الوسط الحسابى من الجدول 


0000 [18-716-[14-112-[10 | 8 | الفتات‎ ١ 
650 التكبداد] 5 | 15 [ 20 | 10 | 6 | 4 إ|الجموع‎ 















| التكرارفات الوزن _ أ | 
للكت حم اطم| احم ”ا 


الوسط الحسابي 13.3 اقل لشي 3 
00 ,25 


صزايا الوسط الحسابي / (1) بمتازبالسهولي والبساطة في العمليات الحسابينّ 
(2) ندخل جميع القيم في حسابه 
عيوب الوسط الحسابي / (1) يتاثربالقيم الشاذة وهي التي تحكون كبيرة جدا أوصغيرة جدا بالنسب لمعظم 
القيم ويالتالي فهي ترفع قيمتّ الوسط عن معظم القيم 
(2) لا يمكن ايجاده بيائيا 





مكتب الشمس م اعداد الاستاذ /ازهر ممتاز 





الوسيط / وهوالقيمة التي تتوسط المجموعة بعد ترتيبها تصاعديا ا وتنازليا وبالتالي فان عدد القيم الاصغرمنه 
يكون مساوؤيا لعدد القيم الاكبر منه : 
طريقة حساب الوسيط / 


أولا - الطريقة في البيانات الخير مبوية 


ترتيب القيم ترتيبا تصاعديا او تنازليا ثم ناخذ القيم” التي تع في المنتصف لتكون هي الوسيط . هذا اذا كان عدد 
القيم فرديا . 

امااذا كان عدد القيم زوجيا فناخذ القيعوين اللتين في المنتصف تنوم بجمعهما ثم نقسم المجموع على 2 لتنحصل 
0 الو, سيط ا )2 ير 

مثال (اشراني ) 


ريه 







مثال 9/ (كتاب) أحسب الوسيط لأوزان الطلاب التالية بالكيلوفرام :_52 ١‏ 58 , 50 , 63 , 55 


الخل /) نرتبالقيم تصاعديا 63 , 58 , 55 , 52 , 50 ؛ نلاحظان القيمة التي في المنتصف هي الثالثة 
اذن قيمتالوسيط_- 55 





د بعد هت حت سهد 15ج هله 15 1130 7ه سروك 35 انك كك تند جنا 97لا لد انام لظ اك 


مثال 10/ (كتاب) أحسب الوسيط لأوزان الطلاب التالية بالكيلوفرام : 25 , 58 , 50 , 63 , 57 , 55 





الهل / نرتبالقيم تصاعديا 63 , 58 , 57 , 55 , 50 , 25 








6 2 555 55 
ناحخذ القيمت الاولى وهي ر و 0 3 القيمتةٌّ الاولى هي الثالثي في الترنيب 
وناخذ القيمم الكتانيي وهي 1 + " 1 +5- 1 + 3 > 4 القيمة الثانيي هي الرابعي في الترنيب 
1 1 2 2 
اي ان قيمت الوسيط تنحصربين القيمتين الثالث3 والرابعم في الترتيب ْ 
7 + 55 132 
اذن قيمت الوسيط --------- 956 
2 2 

اس 0 ا ا يي يي ااا يي 110 
' موقع طلاب الحراق وع8ه: © وعوهنه © الاا0ج.5عج-وذ. الا /الالانا © ؛ 
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مكتب الشمس و الرياضيات للصف الرابع الادبي 
ثانيا - الطريقة فى البيانات المبوية 


(1) نكون جدول التكرار المتجمع الصاعد من الجدول التكراري 


التكرارات 
(2) حسابترتيب الوسيط وهو - مجموع اللكرارات 
(3) تحديد الفئمّ التي نتحتوي على الوسيط من الجدول التتحكراري المتجمع الصاعد وتسمى الفئن الوسيطييّ وهسي 
الفئسٌ التي تقابل أول تكرار أكبر أويساوي ترتيب الوسيط 
ترتيب الوسيط - التكرار المتجمع للفنة قبل الوسيطية 


حخرار الفنة الوسيطية 


(4) قيمةالوسيط “> الحد الادثى للفدالوسيطيت + 





طول الفئت 





حيث 5[ الأحران المتجمع الصاعد للفنت قبل الوسليطية 
1 5 تكررالفنالوسيطيت , 1 > التكرار ٠‏ الا > طول الفئة 


1 5 الوسيط. ,7 33 الحد الادنى للقن 3ّالوسيطيت 





مثال 11/ (كتاب) جد وسبط الوزن_من الجدول_التالي 





ننه يم 
موقع طالاب الحراق 05 0©108853) 2 الامع.5عه-و./لاللالالا © ) 





مكتب السشمس 4 اعداد الاستاذ /ازهر ممتاز 


الحل 0 ترتيبالوسيط > 5 ت 50 » الفئةالوسيطيتهي 10 < 60 - 70 - للا 

















2 
يوزعر طغ 2 ج,ع ت 4117 : 
فر 
اح + 60 2ت 1711717 ١‏ 
الوسيط| 616 - 1.6 + 60 - ص + وى 3ت :71117 
الملغوال /. ومي القيمة الاكتر كارا أوالتتقايل أكبر التكرارات ويرمزلة الزمق ( (0 114 ) ظ 
مثال 12/ (كتاب) ما القيمة المنوالية لمجموعة الْأآهَذَاة الآقية : 4 , 7 , 9 , 4 , 3 , 8 , 4 , 2 , 4 
الضل / انقيمة اللتوائنيت > 4 لانها تحكررت أكثر من غيرها 
طرييقة القرق تحساب المتوال في البيانات المبويض 
0 7 1-0-0 
المنوال > الحدالادنى للفئة النوائليج +-3-« طول الفتخ المتواليي 
12 وك + ,4 
حيث ,© 2 الفرق بين اتتكرار المنوالي والتكرار السايق له 
و0 > القرق بين اتتكرار المنواني والتكرار اللاحق له 
والتكرار المنوالي هو أكبر تكرار في الجدول 
والفتّ المنوالية التي تقابل أكبر تكرار 





















موقع طلاب الحراق 5 © 5ع108© © 2 الامع.5عه-ه:.الاللالنا 68 “ 


ع هن بص كم كد م حم جم سم عن يم كم كذ م سم هم سيم عن بين كخم كد صم حم كم سيم حنمن بم كم كذ م حم جم سيم هنم صم شخ كد سم حم كم عنم عن بين كم كد يم حم كم سيم هم سيم كم كد صم حم هم سيم هن بي كخم كد مم حم كم ميم شن نيم كم كذ صم سم يم سين ضنم بين شخ كد م حم كم سيم عن نيم كم كذ م سم كم سيم هم يم كخم كد سم حم كم سيم عن بم كم كد م حم هم سيم هم بصم شخ كد سم سم م سيم صن صن شخ كد يسم حم يم سيم سد 










مكتب الشمس م الرياضيات للصف الرابع الادبي 


مثال 13/ (كتاب) أحسب المنوال من الجدول 
الحل / 
3 - 25 2 رك 
7 > 18 - 25 2 رك 
طول الفئة المنواليت 10 > 60 - 70 





المنوال >> الحد الادنى للفثة المنوالي هشيعي طول الفثيّ المنوالي7 
و * 0 


المنوال و ييا ك2 7 مد + 60 - 71410 








مزايا المنوال /) (1) بسيطمن حيث الفكزة أو طزيق” ايجاده 
(2) .لا يتائر بالقيم الشاذة أوالمتطرفين 
عيوب الوسيط / (1) رغم تعدد طرق حسابه الا انها طرق تَقَريبيم 
(2) في بعض الحالات لا يممكن ايجاد المنوال 
(3) في بعض الاحيان يكون هنالك اكثرمن منوال مما يضع الطالب في حيرة وارباك 





مثال (اثراضي ) أحسب المنوال من الجدول التالي 





الخل , 
6 - 43 59 2 0 
4 - 35 59 > 5 
طول لخن اللتوائيض 0ه > لاهج 19 1 - 1 ,) سس سه 9 5 
ا 
١‏ المنوال 7 الحد الادنى للقثي المنواليي 080 طول الفثمَّ المنوالينّ 
و0 5 0 23 
4 16 ظ 
المنوال 64 - 4 + 60 2 قدص ب 5 
3 1 + 60 400 











31 
9 


مكتب الشمس م اعداد الاستاذ / ازهر ممتاز 


)4( البيانات التالييّ تمثل أعمار مجموعة من الطلاب: 15 , 17 , 16 , 18 , 15 , 17 , 18 , 17 ,19 
جد كل مما ياتي : (أ) الوسط الحسابي (ب) الوسيطد (ي) المنوال 





ابس 16+17+15 1518 +17 1941718 واكايةح عر 
: م 
2 عم جد 
الوسط العسابي ١‏ 16.88 > 52-5 ير 
9 
(ك) لديام 
القيمي! 5 
(ج) المنوال 
الضل / القيمة المنواليّ > 17 لانها تكررت أكثرمن غيرها 











)2( اذا فرضنا أن الوسط الحسابي لدرجات الطلاب في أحد الصفوف بمادة الرياضيات للعامالماضي هي 
(80) درجي وفي العام الذي قبله (75) درج واذا فرضنا أن عدد طلاب الصيف في العام الماضي 
(20) طالبا وفي العام الذي قبله (15) طاليا . أحسب الوسط الحسابي لدرجات الطلاب في العامين 


الحل / 
( عدد طلاب العام القبل الماضسي < 75 + ( عدد طلاب العام الماضي < 0) 2 
5-00-0099 
عدد الطلاب في العامين 
0 + 1125- (20<80) + (1575) س 02 
35 35 


د 287423 هه 
الوسط الحسابي للدرجات في العامين ‏ 77.86 تت 


أ 





يجح و 
ظ موقع طلاب العراق 50 605 الام».وعم -0:./الالاالا 49 1 


















مكتب الشمس م الرياضيات للصف الرابع الادبي 
(3) الجدول التالي يبين توزيع درجات الحرارة في احدى المدن خلال 90 يوما في فصل الصيف 
فى احد الاعوام 


و 5 و د كي رجي كد ع رد 





)( حساب قيمة الوس و07 770272 
(ب) حساب قيم7الؤسيط 
(ج.) حساب قيمة المنوال 








: 5 
(أ) الوسطالحسابي 22.64 2 227 2-1 3 
ث2 
(ب) حساب قيمتّ الوسيط 
طول الفئئن 4 > 32 - 36 ت لالا : 45 2 د 2 - ترتيب الوسيط 
1 6 5 اث 
الوسيطد 33.6 0-0-4 +32 ت ببايرط_ 2_ + .1 > 411[ : 
َ 
م 


(ج) حساب قيمة المنوال 
8 >5 - 23 5 ري 0‏ , 5> 8 23 ت ,ل 
المنوال 33.6 2ت 5 30 ظ 5 6 1 
3 4 * 32 ك2 +ط > 110 


| * 02 





مكتب الشمس 05 اعداد الاستاذ / ازهر ممتاز 





وكأ سس التشتت / ان درجي التباعد أوالتقارب بين البيانات تسمى تشتتا وتستخدم مقاييس التشتت في 
المقارنت بين مجموعات البيانات من حيت نشتتها. 


كلما قل تشتت البيانات م] كلما كانت اقرب للتجانس 





مثال 14/ (كتاب) ان الوسط الحسابى اللاعداد 0 , 40 , 50 ,60 , 70 هو 50 
والوسط القسابي للاعداد 10 , 20 , 90 ,100 هو 55 
2530 / 30+ 40+ 50 + 000 1 
8 2 


0 + 20 +90 + 100 1 21 - ' 
الوسط الحسابى للإعداد 55 - 6ج 5 - 
5 
4 2 


نشاهد اعداد المجموعة الإولى ان ةشتتها عن الوسطظ اللأسلاآبي ضئيل #الشبب_كلينا كانت اقرب الى التجانس 
قل اه 00-2 
ونشاهد اعداد المجموعة الثانية ان3< انلها . 


الخل / الوسط الحسابي للاعداد 50 - 














من 
ا 


0 5 ى/‎ ١ 
53 3 3-5 0 ّ 8 
1 ألنعي به 0 كك‎ 
0 0 30 0. 7 
' 0 5 000 1 2 
لاي 0 3 0 الى ل ا ٍ 5 ع ال«‎ 
: 3 بالا 9 / ده‎ 1 / 
ٍ 0 عند‎ : : 3 5 
5 5 0- 1 | مة‎ 
3 : 


الانكراف المعياري 

المذدى/ هوالفرق بين أكبرقيمة وأصغرقيمة للمتغير 1+ والمدى ليس مقياسا هاما للتشتت ‏ لانه يتوقف على 
قيمتين فقط من قيم المتغير, وهما اكبر قيمت واقل قيم5 للمتغير ولذا فهويتائر تائثرا بالغا بذيذيات 
العينت. واي تغير يحدث في اي من هاتين القيمتين يؤثر بوضوح في فيم” المدى. 

مثال 5 (كتاب) ما هو المدى في مجموعة القيم الشالية ؟ 12 , 35 , 68 , 24 , 98 


المقياس الثاني م 


الل "٠!‏ 87 - 1+ 12 98 - المدى 


8 ص ور صر 5ه 
يك عه كع عر بح وك د كم سر 


























ْ موقع طلاب العراق 15 © وعم »© 600 :10-65 .الالالالا 69 ا 


- الرياضيات للصف الرابع الادبي 


سكت اليف 


الانحراف المعياري / وهو اكثر مقاييس التشتت استخداما . 
الموجبة للجذرالترييعي لمتوسط مربعات انحرافات قيم مفردات التوزيع عن وسطها الحسابي 





ويرمزله بالرمز 5 

حساب الانصراف المعياري لقيم غير التكرارية أو ف اتوزيج فكراري / 
(41) تستخرج الوسطالحسابي ]2 لتلكالقيم 

(2) _تستخرج الاتحرافات الكل قيمخ عن وسطها الحسابي " 26 - 26 


42 لدم 
(3) تريع الانحرافات | 6- 2 


22-02 1 
2 ) َ 2018 5652 )5( 


(6) _ناخذ الجذرالتربيعي الموجب للناتج الاخير ( فيكون هو الانحراف المعياري ) 












2رع ا 
م 








(7) اما القيم المتجمعي في توزيع تكراري فيوجد قانون اخر يمكن استخدامه وهو : 2 + -_ 








4 


5 5 '!011».د5ع5 -ه:. /الاللاللا © 2 









متم تاعس وياد 43 لاتتصم وتاعسة وياد 75 


مكتب الشمس 1 اعداد الاستاذ / ازهر ممتاز 
مثال 18/ (كتاب) أحسب الانحراف المعيارى للبيانات القالية ١‏ , 3 , 5 , 7 , 9 
الضل / نطبق القانون التالي في ايجاد 5 











3 - 21.414 > 
مثال 19/ (كتاب)”أطرح/(20) متنآكل قيتقة من القيتم الموجودة ني المثال [(31)17ث احسب الانصراف 
المعياري للقيم الجديدة وقارن الناقج . ش 
الحل / الاعداد فيّالمثال (17) في 23 , 28 , 24 , 29 , 32 , 3472517121 ١‏ 


بعد طرح (20) من كل قيمة 23 , 28 , 24 , 29 , 32 , 21 , 25 , 34 
تصبح القيم 3 , 8 ,4 , 9 , 12 ,1 , 5 , 14 


| ا 





1 


> - 18 - 37/2 , 5 - 3:1.414 - 2 


يلاحظ من المثالين (17) و (19) 
ان قيميٌّ الانحراف المعياري فيهما متساويان اعداد 
وم هل 5 تنتج ان طرح كميي ثايتىن من مجميع الشيم لاتؤثر على فيمىي الانتحرافا لمعياري 


ا .خت ..اتتتة. اتتتف .تت .احتف .تت . تتا تتفم اتتت. اتتتفا. اسن 
تبي التو تت يتين يوون اإببيزن إتتتان..إنتم .بيش تي عبتت تي يزور :تاوزن إتتتان .وخ .دبي تيل عبض بيتيؤ نيزور ايان إتتتان.ايؤتئضخ .لطبي تيل تتا يؤل يزور :تيان تيان يت يبي تير عت بتر اوور ان 








تت تتم تدا اتا تا تم تخت اتا تتم. ت اختتا ت. تتتم إتتتاتتاااختت. تتم تت تتاف تتا تت تت تت .تدا اتات اعابت اتات تت تدا اتات تت إتتتف ابت 


5 


عالتبا عتدا تدا اتنا اتتدا. عتتاتدا اختتاااختدا عتتنا اختدا اعتتد حتت اعت 


موقع طللاب الحراق 





مكتب الشمس ام الرياضيات للصف الرابع الادبي 
مثال 20/ (كتاب) أحسب الانحراف المعيارى من الجدول التكراري الاقي : 


55 + 25 4 ل 
2-00 000 





١ 200 


1 - 259.36 ل. > 2580.64 - 2840 ل. 2 50.8(2)- 0 8 





عزيزي الطالب 
ان هذه الملزمة التي بين يديك هي نفس الملزمة التى يعتمدها مدرس 
المادة في تدريسه الخصوصي حيت هي خلاصة جهد الاستاذ وهي 
خاضعة للتنقيح والتجديد ال مستمر من قبل مدرس المادة 
فاطلب النسخة الاصلية من 





ل 
' موقع طلاب الحراق 5 ,© 0005 2 الامن.وعم8-ه لاملا 639 2 





75 2 
مكتب السمس 64م اعداد الاستاذ / ازهر ممثار 
مغال 21 01 يت أحسب الانضراف المعيارى لأعمار مجموعة من بسو 







مت 11 


2 2 


1 
2 00 ا 0 





* 5 فيه 





ظ ل ع 0 3 114 572 












2257 - |] 
23 23 





تقريبا 12.85 - 165.2174/. - ِ 


مثال (اشراني ) 217 ؟ ج5 عابم 32,15 
الهل / نجد الوسط الحسابي وكالتاني ,/ 
ج98 ا 


و 
5 + 1+4 +2 + 3 . عم 
كر 








3- 5 9 
5 
نطبق القانون التالي في ايجاد 5 


مكتب الشمس 8/ 


الرياصيات للصف الرابع الادبي 





ا بل المدى للفيه التالىيى ألهة / | / أ 
(1) اوجد المدى للقنيم التالب/, الل / المدى 2 أكبرقيمة - أصغرقيمة +1 


1 و 8و3 3 01 - 12 





(2) عرف الانحراف المعياري الشل / .الانحزاف المعياري/ وهواكثشرمقابييس التشتت استتخداما . ويرمزله بالرمز 5 


220 
7 - )6(4 


3 5 - 6ج يه - ؟ 


441 5 05 | وج‎ »5 2 105 ١ 


23-5 | 230 > 2310 670 - 10> ودة | 
0 | 500 - 20 »25 0 - 20 4 825 ظ 

ا 0 - 27»10 | 7290 - 10 »و72 

| 0ج -وو | 45د ةدود | و42 عو »وو 
0 ا 31 0 ا 1 | 2 0 





3 - 467ل - 2 33412 228 _ 1 6 اي 


1-7 1 1 اا ا 1 ا 1 ا 1 11 1 لباب 212122122212222 212 222122122222122 22122122121 6-6221 ات 


بوقعي ساتهب وات 1085 © 06105 0-01 ٠‏ الالالالنا 89 ؛ 





598 ظ 
مكتب السمس ه94 اعداد الاستاذ / ازهر ممثار 
(5) أضفالعدد (5) الىيكل منالاعداد الاتيتّ: 3 , 6 , 2 , 1 , 7 , 5 

ثم اثبتان هذه الاضافم لا تؤثرعلى قيم: الانحراف المعياري ولكنها تؤثر على قيمنّ الوسط الحسابي 


الحل 2 الاعداد قبل الاضافة في السؤال 7.23 ! 
الاعداد بعد الاضافة 8 , 7, 6, 10,12 








00 
اام 
ا 
2 


6 - 7همول/ - 2872 


6 
نلاحظ ان الانحراف المعياري متساوي رغم الاضافة للقيم 
اما الوسط الحسابي فهو غير متساوي عند اضافة القيم 








مثال (خارجي ) أحسب الانحراف المعياري للقيم 12 , 6 , 8 , 5 , 7 , 4 


0 2 / الحل‎ 
١ 


2 + 6 + 8 + 5 + 7 + 4 وجحجم 
“0007 اماس يمس تسا سيت 6 0 






مكتب الشمس 6 الرياضيات للصف الرابع الادبي 





الارتساط / موعلاقة دياضية بدن متشيرية يحيث لأاشقير الحدهما واتفمةة مطيو يميل الاتغر درالى التقير فل اتتماة 
معين ايضا . فاذا كان التغير في الحالتين باتجاه واحد سمي الارتباط طرديا . امااذا كان باتتجاهين 
متعااكسين سمي التغير عكسيا ويرمزله بالرمز ! 


معامل الارتباط الخطى ( بيرسون) / وهو مقياس لقوة الارتباط بين ظاهرتين لا , ا ويحسب يإحدى 


جعدد 0 ص حب 
د ع مرإ 9071506 ار 0 ل 
5 ذه ويد 


حيث 2.0 الوسط الحسابي للظاهرة. ل ٠.‏ 7[ >الوسط الحسابي للظاهرة ‏ ”([ 
.5 ت الانحراف المعياري للظاهرة 6 ٠‏ رخ > الانحراف المعياري للظاهرة 7[ 
لحساب معامل الارتساط يدزمنا الحصول على 
(1) الوسط الحسابي لكل من الظاهرتين لا , < 
( ب ) الأنحراف المعياري لكل من الظاهرتين لا , 72 
اج ) مجموع حواصل ضرب الظاهرتين . اي ان لااب< أو 7000-7 )2 
والتعويض في احد القانونين السابقين 
بعض خصائص معامل الارتباط 
(1) تكون ! موجبتّ في حالة الارتباط الطردي ( الموجب ) 
(2) تكون ! سالبيّ في حال الارتباط العوكسي ( السالب ) 
(3) قيمت 1 تساوي صَفر 0 في حالت إنعدام الارتباط 
(4) قيمت ! تساوي 1+ في حال الارتباط الطردي ( التام ) 
(5) قيمت ! تساوي 1- في حال الارتباط العكسي ( التام ) 
اذا كانت قيمنّ معامل الارتباط محصورة بين 1+ , 41- كان الارتباط قوي . 
امااذا كان معامل الارتباط “5 صفرفان الارتباط ينعدم تماما . 
مثال 22/ (كتاب) أفرض أن لا , * 
الموضحة ني الجدول التالي تمثل قسم 
طاهرتين المطلوب معرفة الارتباط بينهها . 





١ 1 


3 _-_ 5 -_- 
ربت ىر + 5ج بوسر جد ججح ريسي مه - ووم مسلب يد سب وسار اد » سوير ١. ١‏ سه عي ببسي ا متي - 35 
32 د ١‏ ظ 


9 ا 0 1 كى 
اخ حرس © , 3 - . : 0 دس 
5 كليم 0 3 نض 


2 د ا د 
31 72 7 : 1 1 لاط 7 
د 2 3-5 





ب الشم 9 اعداد الاستاذ / ازهر ممتاز 


الى 


5 











022576 5 2-55 تت 





033 


مثال 23/ (كتاب) جد معامل الارتباط بين 
من الجدول الاقي : 
نحسب الوسط الحسابي لكل مز المتغيرين 




















مكتب الشمس 
(لا-لا)»0 2006 . 








٠‏ 9 مر 
لا كت 1 
4 0 
4ه 2ل22-2ق 
طبريضه ثافية لدخل ' 
28 كك 21 03 / 
5 9 













2 > 18-16 /. د ووه | ووتر 1‏ 


| --0 





220/2 >8 2 جهودووا 


1 
د ا 5 (ع) زور 








٠ 5‏ ,5 
250 
و-4 32 و3 _ له 0 ير 
4 4 22ل 


الارتباط طردي تام 4 م ٠.‏ 


ا 1 
:' موقع طلاب العراق _ 1_0 عمو © 00 8 0ض الالال 9 1 : 








ال 9 اعداد الاستاذ / ازهر ممناز 





(2)_ في الجدولالمبين في السؤال الاول لوضربت قيم الظاهرة 6 في 4 


نحصل على جدوا خر وهو : 
جد معامل الارتباط وقارن النتيج” مع السؤال الاول 





مكتب الشمس 50 الرياضيات للصف الرابع الادبي 





12 كح 23 و92 ع 
و. #يوواة- , اطوب وى 22 جع ين 
3 1 3 


ظ . 
: 9ه ريم لالط 5 
(8) - (224 1 ا 2(2*) 5 


224 3 
3 3 














52-5 16 2 4/2 5 ي5 
3 5 ولي اي 


الاتباط طردي تام 1 5م ٠.‏ 





(3) جد معامل الارتباط في الجد ول التالي : 
الحل / 





لسلجججحح 22 ال ال ك2 
جاو سا اميم عبن وو سيرء ا و رع جك بويا سوملم ع عن سير ان رجه جك بريالسى جار ميلم علب سير جره جد مرحي 


موقع طلاب الحراق . 0825© ١‏ دعموزو 6 2 ال01 .5ع 0-5 :. الا لانالالا ©2 


اعداد الاستاذ /ازهر ممتاز 







220 5 












220 5 180 _ 





د (6*3) -.340 »دي (مر.عر)(بريمر)50 1 


لا * 
٠٠‏ الانتباط طردي نام ”0 











